Uzavérové vlastnosti rekurzivnich a rek. spocéetnych jazyku

Reseni P¥ikladu 11.3 (Sbirka p¥ikladii)

O kazdé z nasledujicich implikaci rozhodnéte, zda je pravdiva.

a)

R je regularni, L je rekurzivné spocetny =—> R N L je regularni

Neplati. Uvazujme jazyky

R = {a*b*c*},

L ={a"b"c" | n>0}

spliujici predpoklady tvrzeni. Jejich prinik RN L = L neni zcela jisté regularni jazyk.

L je rekurzivni = co-L je rekurzivni

Plati na zékladé uzavérovych vlastnosti t¥idy rekurzivnich jazyku.

L je rekurzivni = L* je rekurzivni

Plati na zékladé uzavérovych vlastnosti t¥idy rekurzivnich jazyku.

L je kontextovy = co-L je rekurzivni

Plati. Kazdy kontextovy jazyk je zaroven také rekurzivni. Protoze t¥ida rekurzivnich jazyku
je uzaviena na operaci doplnék, je i jazyk co-L rekurzivni.

L neni rekurzivni = co-L neni rekurzivni

Plati. Necht L je nerekurzivni jazyk. Pfedpoklddejme sporem, Ze jazyk K = co-L je rekur-
zivni. Dle uzdvérovych vlastnosti t¥idy rekurzivnich jazyka je jazyk co-K = co-(co-L) = L
rekurzivni. To je spor s ivodnim predpokladem. Zadané tvrzeni tedy plati.

L neni rekurzivni a R je rekurzivni = L \ R neni rekurzivni

Neplati. Ukdzeme to pomoci nasledujiciho protiptikladu. Bud L libovolny nerekurzivni jazyk
nad abecedou {a, b, c}*. Dale necht R = {a, b, c}*. Jisté je R rekurzivni (kazdy regularni jazyk
patii téz mezi rekurzivni jazyky). Jazyk L\ R = () je reguldrni, tudiz i rekurzivni.

L neni rekurzivni, R je rekurzivni a R C L = L\ R neni rekurzivni

Plati. Jelikoz R C L, plati vztah L = R U (L \ R). Pfedpoklddejme sporem, ze L \ R je
rekurzivni. Dle predpokladi véty je i jazyk R rekurzivni, sjednoceni L = RU (L \ R) je tedy
rekurzivni jazyk dle uzévérovych vlastnosti. To je ovSsem spor s predpokladem, Ze L neni
rekurzivni. Ptvodni tvrzeni tedy plati.



