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SPE a one-deviation

Pro�l strategií v nekone£n¥ opakované h°e je SPE, pokud spl¬uje

tzv. one-deviation vlastnost. Tj. pokud ºádný hrá£ nem·ºe zvý²it

svou výplatu, pokud se odchýlí na za£átku jakékoliv podhry, ve

které je první hrá£em na tahu, p°i daných strategiích ostatních

hrá£· a zbytku své strategie.

Pro nekone£né hry platí, jen pokud je δ < 1.
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SPE

Grim-trigger strategie (de�novaná vý²e) tvo°í SPE, pokud δ = 1

2

• Podhra po historii (C,C). Grimm-trigger je optimální, pokud

3(1− δ) + δ 5 2

• Podhra po jiné historii. Odchýlení není výhodné, protoºe

u1(C ,D) < u1(D,D) a volba C neovlivní dal²í kola.
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Folk teorém

• Pro jakýkoli diskontní faktor je pr·m¥rná diskontovaná výplata

kaºdého hrá£e v SPE alespo¬ ui (D,D).

• (x1, x2) je dosaºitelný pár výplat v G, pro který platí

xi > ui (D,D). Vºdy existuje δ < 1 takový, ºe pokud δ > δ,
pak existuje v G SPE ve které pr·m¥rná diskontovaná výplata

hrá£e i je xi .
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Minmax výplata

Ve v¥z¬ov¥ dilematu nemohla pr·m¥rná diskontovaná výplata v

rovnováze klesnout pod ui (D,D).

Obecn¥ nem·ºe pr·m¥rná diskontovaná výplata v rovnováze

klesnout pod minmaxovou výplatu, de�novanou následovn¥:

min
a−i∈A−i

max
ai∈Ai

ui (ai , a−i )
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Minmax výplata

Najd¥te minmaxovou výplatu v následující h°e.

A B C

A 4,4 3,0 1,0

B 0,3 2,2 1,0

C 0,1 0,1 0,0
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Folk teorém pro Nashovu rovnováhu

• Pro jakýkoliv diskontní faktor je pr·m¥rná diskontovaná

výplata kaºdého hrá£e v Nashov¥ rovnováze alespo¬ jeho

minmax výplata.

• x je dosaºitelný pro�l výplat v G, pro který platí, ºe xi je v¥t²í

neº minmax výplata hrá£e i . Pak vºdy existuje δ < 1, taková

ºe pro kaºdé δ > δ má nekone£n¥ opakovaná hra Nashovu

rovnováhu ve které pr·m¥rná diskontovaná výplata hrá£e i je

xi .
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Folk teorém pro Nashovu rovnováhu

si (∅) = bi

si (h) =

{
bi pokud (a1, ...at−1) = (b, ..., b)

(p−j)i pokud (a1, ...at−1) ̸= (b, ..., b)hrá£ j se sám odchýlil

kde (p−j)i ozna£uje takovou strategii hrá£e i , která p°iná²í hrá£i j

minmax výplatu.

Pro�l t¥chto strategií tvo°í Nashovu rovnováhu, pokud jsou hrá£i

dostate£n¥ trp¥livý.
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SPE

Vý²e uvedená strategie nemusí být kredibilní. Netvo°í proto SPE.

Uvaºujme následující p°íklad

A B C

A 4,4 1,5 1,0

B 5,1 3,3 1,0

C 0,1 0,1 0,0
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SPE strategie

Figure: SPE strategie
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D·kaz SPE

Ozna£me ui maximální výplata ve h°e, ui (p) výplata p°i pro�lu akcí

(p1, p2), ui (a) výplata p°i dodrºení strategie

• Podhra vedoucí do stavu N.

ui (a)(1+ δ + ...+ δk) = ui + ui (p)(δ + ...+ δk)

• Podhra vedoucí do n¥kterého ze stav· Pl .

ui (p)(1+δ+...+δk−l )+ui (a)(δ
k−l+1...+δk) ≥ mi+ui (p)(1+δ...+δk)

Pokud je tato podmínka spln¥na, pro l = 1, pak je jist¥

spln¥na také pro l > 1. δk(ui (a)− ui (p)) = mi − ui (p)
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D·kaz SPE

Lze najít δ a funkci k takové, ºe pro δ > δ a k = k(δ) jsou vý²e

uvedené podmínky spln¥ny.
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Vyjednávání

Rubinstein, Ariel (1982). Perfect Equilibrium in a Bargaining Model

• Hrá£i: 1 a 2

• Kone£né historie: jakákoliv skevence typu

(x1,N, x2,N, ..., x t ,Y ), kde x r je dvojice £ísel, jejichº sou£et

je jedna

• Hrá£ská funkce: P(∅) = 1,

P((x1,N, x2,N, ..., x t) = P(x1,N, x2,N, ..., x t ,N) =

{
1 t je liché

2 t je sudé

• Preference: Výplata hrá£e p°i kone£né historii je

(x1,N, x2,N, ..., x t ,Y ) je δt−1

i x t
i . Výplata p°i nekone£né

historii je (x1,N, x2,N, ...) je 0.
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