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SPE a one-deviation

Profil strategii v nekonecné opakované hre je SPE, pokud splauje
tzv. one-deviation vlastnost. Tj. pokud zadny hra¢ nemize zvysit
svou vyplatu, pokud se odchyli na zacatku jakékoliv podhry, ve
které je prvni hraCem na tahu, pfi danych strategiich ostatnich
hracd a zbytku své strategie.

Pro nekonecné hry plati, jen pokud je § < 1.
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SPE

Grim-trigger strategie (definovana vyse) tvofi SPE, pokud § = %
e Podhra po historii (C,C). Grimm-trigger je optimalni, pokud
3(1-9)+d=2
e Podhra po jiné historii. Odchyleni neni vyhodné, protoze
u1(C,D) < u1(D, D) a volba C neovlivni dalsi kola.
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Folk teorém

e Pro jakykoli diskontni faktor je primérna diskontovana vyplata
kazdého hrace v SPE alespon u;(D, D).

e (x1,x2) je dosazitelny par vyplat v G, pro ktery plati
x; > uj(D, D). Vzdy existuje § < 1 takovy, ze pokud & > &,
pak existuje v G SPE ve které priimérna diskontovana vyplata
hrace i je x;.
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Nashova rovnovaha: Zobecnéni

Minmax vyplata

Ve véziové dilematu nemohla primérna diskontovana vyplata v
rovnovaze klesnout pod uj(D, D).

Obecné nemuze priimérna diskontovana vyplata v rovnovaze
klesnout pod minmaxovou vyplatu, definovanou nasledovné:

min  max uj(aj,a_;)
a_;€A_; a;€A;
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Nashova rovnovaha: Zobecnéni

Minmax vyplata

Najdéte minmaxovou vyplatu v nasledujici hre.

A B C
Al44 30 1,0
B|l03 22 1,0
Clo1l 01 0,0
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Nashova rovnovaha: Zobecnéni

Folk teorém pro Nashovu rovnovéahu

e Pro jakykoliv diskontni faktor je primérna diskontovana
vyplata kazdého hrace v Nashové rovnovaze alespon jeho
minmax vyplata.

e x je dosazitelny profil vyplat v G, pro ktery plati, ze x; je vétsi
nez minmax vyplata hrace i. Pak vidy existuje < 1, takova
7e pro kazdé § > & ma nekonecné opakovana hra Nashovu
rovnovahu ve které priimérna diskontovana vyplata hrace i je
Xi.

Rostislav Stanék

Opakované hry



Nashova rovnovaha: Zobecnéni

Folk teorém pro Nashovu rovnovéahu

si(2) = bi
s(h)y =40 pokud (a*,...a" ') = (b, ..., b)
7 \(p—)i pokud (a3t 1) # (b, ..., b)hrac j se sam odchylil

kde (p—j)i oznaCuje takovou strategii hrace i, ktera pinasi hraci j
minmax vyplatu.

Profil téchto strategii tvofi Nashovu rovnovahu, pokud jsou hraci
dostatecné trpélivy.
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SPE: Zobecnéni

SPE

Vyse uvedend strategie nemusi byt kredibilni. Netvofi proto SPE.
UvaZzujme nasledujici pfiklad

A B C
Al44 15 1,0
B|51 33 1,0
clor 01 00
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SPE: Zobecnéni

SPE strategie
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Figure: SPE strategie
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SPE: Zobecnéni

Dakaz SPE

Oznacme u; maximalni vyplata ve hre, u;j(p) vyplata pfi profilu akci
(p1, p2), uj(a) vyplata pfi dodrzeni strategie

e Podhra vedouci do stavu N.
ui(@) (1 + 0+ ... +0%) 2T + ui(p)(6 + ... + 6%)
e Podhra vedouci do nékterého ze stavii P;.
ui(p)(1+04...4+65 N +uj(a) (51 4+6%) > mi+ui(p)(1+0...46%)

Pokud je tato podminka splnéna, pro / = 1, pak je jisté
spInéna takeé pro | > 1. 6(u;j(a) — ui(p)) = m; — ui(p)

Rostislav Stanék

Opakované hry



SPE: Zobecnéni

Dakaz SPE

Lze najit 8 a funkci k takové, ze pro § > & a k = k(J) jsou vyse
uvedené podminky splnény.
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Aplikace

Vyjednavani
Rubinstein, Ariel (1982). Perfect Equilibrium in a Bargaining Model
e Hraci: 1 a2

o Konecné historie: jakdkoliv skevence typu

(xX, N,x? N,...,xt, Y), kde x" je dvojice &isel, jejichz soucet
je jedna

e Hraéska funkce: P(@) =1,

1 tjelicheé
P((xY, N, X2, N, ..., xt) = P(x}, N, x2, N, ..., xt, N) = Je
2  tjesude
e Preference: Vyplata hrace pfi konecné historii je
(xY, N,x2 N, ....xt, Y) je 6f_1x,-t. Vyplata pFi nekonecné
historii je (x*, N,x?, N, ...) je 0.
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