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Nedokonalé informace

Hraci nevi néco o hre, kterou hraji (neznaji nap¥. preference jinych
hraca) Hraci si jsou oviem védomi jaké jsou varianty hry, neumi je
ovéem rozlisit.

e Stavy svéta popisuji mozné alternativy hry
e Hrac nevi v jakém stavu svéta se nachazi

e Kazdému stavu svéta pfipisuje uritou pravdépodobnost
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Definice hry

e Mnozina hraci

e Mnozina stavi svéta 2

e Mnozina akci kazdého hrace

e Pro kazdého hrace mnozina moznych signald {¢t;} a signalni
funkce 7; : Q — {t;}, ktera stavu svéta pfifazuje urcity signal

e Pro kazdého hrace a pro kazdy signal systém presvédceni
ohledné stavii svéta konzistentni se signalem, tj. rozdéleni
pravdépodobnosti nad mnozZinou stavil svéta konzistentnich se
signalem

e Bernoulliho vyplatni funkce nad mnozinou (a,w), kde a je
profil akci a w je stav svéta
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-
Presvédceni hraca
AP(w) je apriorni pravdépodobnost, ze nastane stav svéta omega

Pokud je stav svéta konzistentni se signalem t;, pak hra¢ upravi sva
ocekavani podle Bayesova vzorce

AP(w)
ZWET_I(t,-) AP(w))

P(w) =

Staviim svéta, které nejsou konzistentni se signalem t;, pfipisuje
hrac pravdépodobnost 0.

Predpokladame, ze hraci maji stejné apriorni pravdépodobnosti.
(Harsanyiova doktrina)
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Priklad - Bitva pohlavi

Table: potkat se

Table: vyhnout se
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Nashova rovnovaha

Hrac maze volit odlisnou akci pro kazdy signal, ktery obdrzi. S
kazdym hracem rtizného typu budeme zachazet jako se
samostatnym hracem.

e Hraci jsou dani mnozinou (i, t;)
e Mnozina akci hrace (7, t;) je mnozina akci hrace i v
Bayesianské hre

e Bernoulliho vyplatni funkce hrace (i, t;) je dana nasledovné:

> P(wlti)ui(aj, a-i(w), w)

weN
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Nashova rovnovahy v Bitvé pohlavi

| (BB) (BS) (S.B) (S,S)
B2 2m 21—p1) O
S|0 l—p pm 1

Table: Vyplata hrace 1

Nashovou rovnovéhou je (B, (B, S)), pokud p; = 1.
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Aukce se soukromym ocenénim

e Hradi: 1,...,n

Stavy svéta: sekvence viech profilt (vi,...,v,), kde v S v; £V

Akce: Mnozina moznych bida, tj. kladnych Eisel

Signaly: 7i(vi,...,vn) = v;

PresvédCeni: hrac i pripisuje pravdépodobnost
F(v1) x F(v2) X ... X F(vy) stavu, kdy ocenéni kazdého hrace
J je nanejvys v;
e Vyplatni funkce:
i — P(b kud b; < b;
(b (s 1)) = {(V (O pold b =

0 pOkudbj > b;
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Second-price aukce

Nabidnout v; je slabé& dominantni akce

Eéb b,'<B< % E>V,'
b; < v; V,'—E 0 0
Vi vi—b vi—b 0

b§v,- b,'>E> Vi E>b,‘
bi>vi|vi—b V,'—E(< 0) 0
v; vi—b 0 0
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First-price aukce

Predpokladejme F(v;) ma rovnomérné rozdéleni a v; € [0, 1]
Jak vypada Nashova rovnovaha?

Predpokladejme, Ze ostatni nabizi b_; = av_;

Hrac Fesi problém

b.
b,' — b,' m ZyN-1 — b,'
m;XP( )(v ) = b«’jX( )" (v )
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Teorém o stejné vynosnosti

Pokud jsou hraci rizikové neutralni, pak je oCekavana vyplata ve
first-price i second-price aukci pFi stejném poctu hraca stejna. Je
dana ocekavanym druhym nejvy3sim ocenénim.
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Aukce se spolecnym ocenénim

Hraci: 1,...,n

Stavy svéta: sekvence vsech profild (t1, ..., ty),

Akce: Mnozina moznych bida, tj. kladnych Eisel

Signaly: 7i(t1,...,tn) = t;

Presvédéeni: Signal kazdého hrace je nezavisly na signalech
ostatnich hraca

Vyplatni funkce: u;(b, (t1,...,tn)) =

{v,-((tl, s tn)) = P(b))/m  pokud bj < b;

0 pokud bj > b;
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Second-price aukce se spolecnym ocenénim

Predpokladejme, ze
e Aukce Gc€astni 2 hraci
e Signal t; € [0, 1] ma rovnomérné rozdéleni

e Ocenéni je v; = at; + 7t;

Nashova rovnovaha je (a + v)t;.
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Second-price aukce se spolecnym ocenénim

e Pravdépodobnosti, ze hra¢ 1 vyhraje:

by
o+

P(bi 2 (a+7)t2) =

e Ocekavana cena, kterou hrac 1 zaplati:
1

E(bz’bQ < bl) = Ebl

e Ocekavana hodnota signédlu hrace 2 za predpokladu, ze hrac 1
vyhraje:
by

E(t|tr < =
(lt2 = 2(a+7)

)

1
o+
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Prokleti vitéze

Hra¢ odhaduje hodnotu pfedmétu za predpokladu, Ze jeho odhad je
nejvyssi. Pokud tak necini, pak trpi tzv. prokletim vitéze (winners
curse).

V pripadé prokleti vitéze objekt ziskal hrac s nejvyssim odhad.
Skutetna hodnota by ale vzdy byla niZsi a hrac by preplatil.
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