Vzorovy zkusebni test z Matematické mikroekonomie - verze 00/2010

1. indexni ¢Cisla

1. Zapiste vyraz pro zfetézené Edgeworthovo indexni €islo a spoCtéte jeho velikost pro
nasledujici hodnoty:

statky 1, 2, 3 : p1 P2 P31 2 O3
jedn.ceny/mnozstvi v roce 2001 v US$ /t: 5 8 2 10 12 20
jedn.ceny/mnozstvi v roce 2002 v US$ /t: 4 0 3 16 14 22
jedn.ceny/mnozstvi v roce 2003 v US$ /t: 3 12 4 12 10 24

2A. Vytvofte — po vzoru Fisherova indexu — analogické konstrukty z obou vném vystupuijicich
(cenovych) indexnich Cisel, tentokrat vSak primeérkovana aritmetickym, resp. harmonickym zpGsobem.
VySetete, zda tato indexni vyhovuiji testim zdmény faktorl a zamény obdobi. Komentujte zjiSténé
vysledky ve vztahu k Fisherovu cenovému indexu.

2B. Vytvoite — po vzoru konstrukce Stuvelova indexniho Eisla (prvniho typu) — analogicky index tak, ze —
pfi zachovani poZadavku na platnost testu zamény faktord — vztahnete druhou podminku ne
k Laspeyresovym (cenovému, resp. mnozstevnimu) indexdm, nybrz k indexiim Paascheho. Zjistéte, zda
takto ziskana indexni dvojice vyhovuje testiim silné identity a proporénosti.

2. teorie hodnoty/uzitku

(2 2

3A. Méjme uzitkovou funkei tvaru u(x,,x,) = 2.1n! ";—+ xi_ | . Spoctéte oba mezni uzitky
)

a mezni miru substituce mezi statky x,,x, . Necht ma spotebitel pfijem 24 [15] a jednotkove

ceny komodit jsou p1 = 3[3], p2 = 8[15]. Naleznéte pro tuto situaci rovnovazny bod,

charakterizujte jeho povahu ve vztahu k Hicksovym podminkdm stability a urCete poptavkove

funkce po komoditach x,,x, v tomto bodg, pfipadné i vydajovou funkci (v Hicksové pojeti)

E(u,p,,p,) . Uvedte, zda tvar poptavkovych funkci je v souladu s ocekavanim, resp. s
mikroekonomickou teorii. Zjistéte, zda je pfima uZitkova funkce homogenni néjakého stupné.

Pokuste se zjistit povahu vztahu mezi obéma statky.

3B. Odvodte pro uZitkovou funkci tvaru u(r,s) = log( 2r> + 4s*) pfislusné poptavkové
funkce po statcich »,s a odvodte k ni nepfimou uzitkovou funkci nebo vydajovou funkci. Dale

ve vztahu k rozpoCtovému omezeni 8 + 5s = 48 najdéte rovnovazny bod a ovéfte splnéni
Hicksovych podminek stability .Situaci znazornéte jednoduchym obrazkem.

4. VySetiete realistiCnost vlastnosti tranzitivity, dplnosti, konvexnosti a spojitosti u (neostré)
preferencni relace srovnavajici prvky (komoditniho) kvétinového prostoru, tvofeného fezanymi
kvétinami, z nichz se ma sestavit vétsi kytice ( napf. pfedavana k narozeninam ). Omezme se v
uvazovani na kytice do hodnoty 600 K&. (Predstavte si pfitom vétsi kvétinarstvi s nabidkou cca 20 druhd
fezanych kvétin). Ztotoznéme pfipadnou rozdilnost hodnoceni uzitku pro pfijemce a darce. Pfi
sestavovani kytice budou naSe preference (oddélené) posuzovat esteticnost provedeni kytice (vCetné
,vyvazenosti kompozice") a sladéni viini (pokud ta-ktera kvétina vydava vani).

Poznamka 1: Jak se osobné divate na tranzitivitu a tplnost pfi posuzovani vini).

Poznédmka 2: UvaZovani ,spojitosti v diskrétnim prostoru (kvétina pro ucely sestaveni kytice je
nedélitelnd) modifikujme tak, zda pfidani kvétiny vede vzdy k vyssi preferenci nové kytice (
berme pfitom v Uvahu, ze kytice k narozeninam ma mit pocet kvétin lichy).

3. teorie produkce



5. Mame danu nepfimou produkéni funkci tvaru
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Odvodte (pomoci Royovy identity) poptavkové funkce po vyrobnich faktorech a vy3etfete, pokud je to mozné,
vztah obou vyrobnich faktord (derivaci poptavkovych funkci podle cen faktord). Viyvodte rovnéz nakladovou funkci.

6A. Mame danu nakladovou funkci tvaru

C(y,)=/y*t 4)3/4(2.111 p, mp,t3mp,mp,*4mp,Inp,)

kde konstantu 4 mizeme interpretovat jako uroven fixnich nakladd. Pokuste se odvodit nutné
podminky pro minimalizaci nakladd. Dale vySetfete spinéni teoretickych podminek kladenych
na nakladovou funkci a odvodte poptavkovou funkci po vyrobnim faktoru x, .

6B. Spoctéte mezni produktivity, pruznosti produkce vzhledem k pracovni sile a ke kapitalu a
mezni miru substituce mezi obéma témito faktory u produkéni funkce tvaru

GIL K) =24K + 96K A[L + 8L ( zobecnéna Leontiefova produkcni funkce )
Spoctéte déle u této produkeni funkce (s vyuzitim vztahu

Fy .F,

=_ "~ K7L pruznost substituce
Fy F(K.,L)

S kL

Provéfte dale, zda Ize tento vzorec korektné uplatnit.



