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R|x]| — opakovani

(R|x|,+, ) — okruh
st(f + g) < max{st(f),st(g)}

st(f-g) < st(f) +st(g)
R obor integrity, pak st(f-g) = st(f) + st(g)

R obor integrity, pak (R|z], +, -) obor integrity

© o o o o o

Lze konstruovat podilové téleso
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Polynomy nad télesem

R téleso
# jednoznacné déleni se zbytkem
# n.s.d, Euklidiv algoritmus, Bezoutova rovnost
# Rz] okruh s jednoznacnym rozkladem

Racionalni lomené funkce — p.3/7



Polynomy nad telesem

R téleso
# jednoznacné déleni se zbytkem
# n.s.d, Euklidtv algoritmus, Bezoutova rovnost
® R|z| okruh s jednoznacnym rozkladem
Ireducibilni polynomy

® C:linearni
® R :linearni a nékteré kvadratické

# Q :libovolnO stupne
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Lemma 1

Lemma.

Bud (R, +, ) nekone&né téleso. Pak pro libovolné polynomy
f,g € R|z], g # 0, existuji polynomy s,t € R[x|, t # 0, takové,
Ze (s,t) = 1, polynom ¢ je normovany a plati 5 = 7. Polynomy

s, t Jsou pritom urceny jednoznacne.
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Lemma 2

Necht f, g € R[z] jsou polynomy, ¢ # 0. Rekneme, Ze
zlomek L je ryzi, jestlize st(f) < st(g).
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Lemma 2

Necht f, g € R[z] jsou polynomy, ¢ # 0. Rekneme, Ze
zlomek L je ryzi, jestlize st(f) < st(g).

Lemma.
Bud (R, +, ) nekonecné téleso. Pak pro libovolné polynomy

f,g € R|x|, g # 0, existuji polynomy h,u,v € Rlz], v # 0,
takové, ze g = h+ =, pricemz % je ryzi zlomek. Pfitom
polynom A i ryzi zlomek * jsou urCeny jednoznacne.
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Lemma 3

Lemma.

Bud (R, +,-) nekonec¢né téleso. Necht f, g, h € R[z], g # 0,
h # 0 jsou takové polynomy, Ze (g,h) =1 a ;. je ryzi
zlomek. Potom existuji polynomy u, v € R[z] takové, ze
L =%+ 7, pficemz oba zlomky % i # jsou ryzi. Navic

g
polynomy w, v |SOU urceny jednoznacne.
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Rozklad na parcialni zlomky

Necht p € R|z] Je ireducibilni polynom, necht f € R[z] je
polynom takovy, ze st(f) < st(p) a necht k je pfirozené
¢islo. PoloZme g = p*. Pak o zlomku £ fikame, Ze je to

prosty zlomek.
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Rozklad na parcialni zlomky

Necht p € R|z] Je ireducibilni polynom, necht f € R[z] je
polynom takovy, ze st(f) < st(p) a necht k je pfirozené
¢islo. PoloZme g = p*. Pak o zlomku £ fikame, Ze je to

prosty zlomek.

Veéta.
Bud (R, +,-) nekonec¢né téleso. Pak libovolny nenulovy ryzi

zlomek vytvoreny z polynomu z R[x] Ize vyjadfit ve tvaru
souctu kone€¢ného poctu prostych zlomku. Pfitom toto
vyjadrenti je pro dany ryzi zlomek jediné.
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