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Pripomenuti. Délitelnost:

1.

2.

Necht a,b € Z. Rekneme, ze b délf a, jestlize existuje ¢ € Z takové, ze a = b - q.

Necht a,b,m € Z , d € N. Rekneme, 7e m je spolecny délitel éisel a a b, jestlize
mla a zaroven m|b. Rekneme, ze d je nejveétsi spolecny délitel éfsel a a b, jestlize d
je spolecny délitel cisel a a b a navic, je-li m také spolecny délitel ¢éisel a a b, potom
mld.

Véta o déleni se zbytkem: Necht a,b € Z. Potom existuji q,r € Z takovd, ze a —
b-qg+r, kde 0 <|r| <b.

Bezoutova rovnost: Necht a,b € Z. Potom existuji z,y € Z takova, ze (a,b) =
a-x+0b-y.

Kazdé prirozené ¢islo n > 1 muzeme rozlozit na soucin prvoéisel a to jednoznacné,
az na potad{ ¢initelu.

Necht n € N. Potom &fslem ¢(n) oznacme pocet prirozenych ¢isel mensich nebo
rovnych n, kterd jsou s n nesoudélnd. ¢(n) se nazyva Eulerova funkce.



Priklad 1. Urcete nejvétsi spolecny délitel ¢isel 10175 a 2277. Pro tato éfsla urcete koefi-
clenty x,y € Z v Bezoutové rovnosti.



Priklad 2. Naleznéte vsechna n € N takova, ze p(n) = 6.



Piiklad 3. Naleznéte viechna n € N takova, ze o(n) = 3.



Pripomenuti. Kongruence:

1. Necht a,b € Z, m € N. Rekneme, 7e a je kongruentni s b modulo m, piseme a = b
(mod m), jestlize ¢isla a a b ddvaji po délenf ¢islem m stejny zbytek.

2. Necht a,b € Z, m € N. Potom nésledujic{ podminky jsou ekvivalentni:

(a) a="b (mod m)
(b) a =10+ m-q, pro vhodné q € Z

(¢) mla—"5
3. Kongruence podle téhoz modulu muzeme scitat.
4. Na libovolnou stranu kongruence mizeme pricist libovolny nédsobek modulu.
5. Kongruence podle téhoz modulu mizeme nésobit.
6. Obé strany kongruence muzeme umocnit na totéz prirozené ¢islo.

7. Obé strany kondruence muizeme vydélit jejich spolecnym délitelem, je-li tento délitel
nesoudélny s modulem.

8. Obé strany kongruence i modul muzeme vynasobit stejnym pfirozenym ¢islem.

9. Obé strany kongruence i modul muzeme vydélit jejich spolecnym délitelem (kladnym).



Priklad 4. Naleznéte zbytek po délenf &isla 132 + 12 + 1119 ¢islem 9.



Priklad 5. Dokazte, ze je ¢islo 161° + 291 4 4213 delitelné cislem 13.



Priklad 6. Urcete posledni cifru v dekadickém zdpisu éfsla 130"



Priklad 7. Naleznéte nejmensi prirozené ¢islo n takové, ze 17-n =1 (mod 181)



Pripomenuti. Permutace:

1.

Permutaci rozumime bijektivni zobrazeni mnoziny A na mnozinu A. My budeme za
mnozinu A uvazovat neprazdnou koneénou podmnozinu prirozenych ¢éisel.

. Necht n € N. Mnozina viech permutaci na n prvkové mnoziné tvoif grupu, kterd je

pro n > 3 nekomutativni. Tato grupa ma n! prvku.
Libovolnou permutaci muzeme rozlozit na soucin nazavislych cyklu.
Cyklus délky 2 nazyvame transpozice.

Kazdou permutaci muzeme rozlozit na soucin transpozic. Je-li pocet téchto transpozic
lichy, fekneme, ze je tato permutace lichda, je-li pocet transpozic sudy, fekneme, ze
je permutace suda.
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Priklad 8. Necht jsou dédny permutace
(1 234567289 t*12
T\B347219865)" \52

1. Rozlozte s,t na soucin nezavislych cykla.
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2. Rozlozte s,t na soucin transpozic. Urcete paritu obou permutaci.

Ne}

3. Urcete s™1.
4. Spocitejte sot, tos.
5. Spocitejte s2.

6. Spocitejte (s'20 o (=#)17.
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Priklad 9. Urcete grupu symetrii rovnostranného trojihelnika.
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