
Integrace

Př́ıklad 1: Vypočtěte neurčitý integrál

∫
(2x− 5)6dx [

1
14 (2x− 5)7 + C

]
∫ 1

(a− x)2
dx [

1
a−x + C

]
∫ x

(x2 + a2)5
dx [

− 1
8

1
(x2+a2)4 + C

]
∫ 1√

ax+ b
dx

[
2
√
ax+b
a + C

]
∫

sin2(5x)dx
Pozn.: sin2(x) = 1−cos(2x)

2 [
x
2 −

sin(10x)
20 + C

]
∫ cos3(x)

sin2(x)
dx

[
− 1

sin(x) − sin(x) + C
]

∫
sin3(x) sin5(x)dx [

1
8 cos8(x)− 1

6 cos6(x) + C
]

∫
x cos(x)dx [

x sin(x) + cos(x) + C
]

∫
x2 sin(x)dx [

2 cos(x) + 2x sin(x)− x2 cos(x) + C
]

∫
x3 ln(x)dx [

x4

16 (4 ln(x)− 1) + C
]

∫
x ln2(x)dx [

x2

2 (ln2(x)− ln(x) + 1
2 ) + C

]
∫

arctg(x)dx

1



[
x arctg(x)− 1

2 ln(1 + x2) + C
]∫

x2 arctg(x3)dx [
1
3

(
x3 arctg(x3)− 1

2 ln(1 + x6)
)

+ C
]∫

arcsin(x)dx [
x arcsin(x)−

√
1− x2 + C

]
∫ 3x+ 4
x2 + 2x+ 5

dx [
3
2 ln(x2 + 2x+ 5) + 1

2 arctg(x+1
2 ) + C

]
∫ x3 − 4x2 + x− 2
x4 − 2x3 + 2x2 − 2x+ 1

dx [
1
2 ln(x2 + 1) + 2

x−1 + C
]

∫ √
x

1 + 3
√
x

dx [
6
( 6√

x7

7 −
6√
x5

5 +
6√
x3

3 − 6
√
x+ arctg( 6

√
x)
)

+ C
]

∫ 2− 3
√
x

x+ 2 3
√
x2

dx [
12 ln( 3

√
x+ 2)− 3 3

√
x+ C

]
Př́ıklad 2: Pomoćı určitého integrálu určete

obsah útvaru ohraničeného křivkami y = x2

4 , y = x
2 + 2. [

P = 9
]

obsah útvaru ohraničeného křivkami y = x2 − 2x, y = x. [
P = 9

2

]
obsah útvaru ohraničeného křivkami y2 = x, y = 2− x. [

P = 9
2

]
délku grafu funkce y = ln(x), x ∈ [

√
3,
√

8]. [
d = 1 + 1

2 ln( 3
2 )
]

délku jednoho oblouku cykloidy: x = t− sin(t), y = 1− cos(t), t ∈ [0, 2π].[
d = 8

]
vzorec pro výpočet objemu rotačńıho kužele o poloměru podstavy r a výšce v.[

V = πr2v
3

]
objem rotačńıho tělesa vzniklého rotaćı křivky y = 2x− x2 kolem osy x.[

V = 16
15π
]

Daľśı řešené př́ıklady i s teoríı můžete naj́ıt zde anebo zde a zde (ty posledńı
dvě ale berte s rezervou, ne všechny metody jsme prob́ırali, obzvláště integrace
z odmocin z kvadratických funkćı nebo ze složitěǰśıch goniometrických funkćı).
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