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Piiklad Rozhodnéte, zda existuje pravouhly trojihelnik, jehoZ odvésny maji celo¢iselnou délku a prepona
velikost v/2006.
Reseni. Neexistuje. Sporem. Predpoklddejme negaci daného tvrzeni, tedy Ze takovy trojuihelnik existuje.
Ozna¢me délky jeho odvésen k, I. Potom podle Pythagora k? +1? = 2006. Druhé mocniny sudych éisel ddvaji
po déleni étyimi zbytek 0 (sud4 ¢isla), ¢i jedna (éisla lichd). Piipadnd feSeni k, | rovnice musi byt tedy ¢isla
lich4, pisme k = 2a + 1, I = 2b+ 1. Po dosazeni do rovnice dostavame 4(a(a+ 1) +b(b+ 1)) +2 = 2006. Na
levé strané vsak stoji ¢islo ddvajici zbytek 2 po déleni osmi, na pravé 2006 = 8- 500+ 6, tedy davajici zbytek
6 po déleni osmi. Tyto se nemohou rovnat, rovnice tudiz nem4 feseni, takovy trojihelnik neexistuje. Uvahy
o délitelnosti stran rovnice malymi ¢isly (2,3,4,5,8,...) se objevuji pomérné ¢asto pii feSen{ rovnic v celych
¢islech (uvidime i pozdéji).

Dalsi moznosti ukazat nefesitelnost rovnice je povéimnout si faktu, ze jak k2, tak [? musi byt mensf nez
2006, tedy mensi z nich muze byt maximalné 1/1003. Staci tedy probrat 31 moznosti. O

Priklad Najdéte vsechna cela kladna cisla, ktera mohou byt nejvétsim spolecnym délitelem cisel 5n + 6 a
8n + 7 pro vhodné kladné celé n.

Reseni. Nejvétsi spolecny délitel danych ésel musi délit jejich libovolnou linedrni kombinaci, tedy i 8(5n +
6) — 5(8n 4+ 7) = 13. Nejvetsi spoleény délitel tedy musi byt kladnym délitelem &isla 13, tedy je to 13 ¢i 1.
Ze obé tato ¢isla skuteéné nejvétsim spoleénym délitelem byt mohou, ukazuje volba n = 1, (11,15) =1, a
n = 4, pro néjz (26, 39) = 13. O



