Na obrazku niZe je znizornén minimalni automat pro L, spolu s pfislusnymi t¥idami rozkladu ¥*/~p =

{T1,T2}.

Ty = {w € ¥* | w m4 sudou délku}

a,b T, = {w € * | w ma lichou délku}

a,b

OWBOs

Zadani po nas chce pravou kongruenci ~, kterd vznikne z ~, rozdélenim nékteré t¥idy rozkladu na dvé.
Na miniméalnim automatu to odpovida zdvojeni nékterého stavu tak, ze oba ,,dvojnici“ budou dosazitelni.
Do prvniho stavu vedou 3 hrany, takZe mame 3 moZnosti (kterdkoli hrana muiize zistat samotnd):

Ty = {e}
Ty = {w € ¥* | w m4 lichou délku}
a,b ab 7y = {w e ¥* | wma kladnou sudou délku}

T = {e} U{w € ¥* | w m4 kladnou sudou délku a konéi béckem}

boa Ty = {w € %* | w mé lichou délku}
ab ab T3 = {w € ¥* | w m& kladnou sudou délku a koné¢i 4¢kem}
u b Ty = {e} U{w € ¥* | w m4 kladnou sudou délku a kon¢i 4¢kem}
T, = {w € ¥* | w m4 lichou délku}
ab ab T3 = {w € ¥* | w m4 kladnou sudou délku a konéi béckem}

Do druhého stavu vedou 2 hrany, takze jedinou moznosti je rozdélit je ,,1 + 1¢.

T) = {w € ¥* | w m4 sudou délku}
T> = {w € ¥* | w m4 lichou délku a konéi ac¢kem }
T3 = {w € ¥* | w ma lichou délku a koné¢i béckem}

Pro odpovidajici pravé kongruence ~, uréené rozkladem ¥*/~ = {T1,T5, T3}, v prvnich dvou piipa-
dech plati a® » ¢ (feSeni a)), ve zbylych piipadech plati a®> ~ ¢ (feseni b)). Vsechny 4 spliuji a® ~ a?,

takZe pro tlohu c) zaddna vyhovujici prava kongruence ~ neexistuje; ditkaz je nasledujic:



Pfedpoklddejme pro spor, Ze existuje vyhovujici ~. Jelikoz index(~) = 3, musi nékterd dvé ze slov
a,a?,a®,a* bjt ekvivalentni dle ~, ovSem vSechny moznosti pfivedeme ke sporu:

e a' ~ a’ pro i,j rizné parity je ve sporu s pozadavkem, 7e L je sjednocenim t¥id rozkladu ¥*/~,
nebot zfejmé pravé jedno z dotyénych slov lezi v L.

o a2 ~ a* je piimo vylouceno zadanim;

e a ~ a® implikuje (piifetézenim a zprava) a® ~ a*, spor.



