4. cviceni z MB141, jaro 2020

Pokuste se spocitat vSechny priklady.

Priklad. 1. Rozhodnéte, zda nasledujici mnoziny jsou vektorové podprostory.

@ U={feR[z][ f(3) =0, f(-1) =0} C R[z],

b)) V = {A S Mat2><2<R)| a1 + a9 = 1} C MatQXQ(R),

(c) W ={A € Mat,«,(R)| det A = 0} C Mat,,»,(R),

) Z={f N>R flnt1)=f(n)+ f(n—1)} C {f:N—R}.

Priklad.2. Necht M je podprostor R® generovany vektory v; = (1,2,1,0,1), v, =
(2,-1,0,1,1), v3 = (1,-3,—-1,1,0), vy = (1,7,3,—1,2). Rozhodnéte, zda jsou vektory
nezdavislé. Pokud ne, vyberte z nich bazi podprostoru M a zbylé vektory vyjadfete v této
bazi.
Priklad. 3. Dopliite bazi podprostoru M z piedchoziho piikladu na bazi celého R5.
Priklad. 4. Spoctéte souiadnice polynomu 1 + 3z + 5z% + 1023 v bdzi

a=14+x+22° —2° 1+ 20 +2° 1+ 2+ 327 — 2%, 2 + 20 + 42° + 52°)
prostoru Rs[z].
Reseni. (—10,2,7,1) O
Priklad. 5. Najdéte bdzi a dimenzi podprostoru U v R® viech fesen{ soustavy rovnic

2$1—3$2+4£L’3—81’4+ 37520
$1+2$2—3$3+$4+5$5:0

Priklad. 6. Najdéte baze a dimenze souctu a priiniku podprostort P a Q v R*, jestlize
P = [(47 0, -2, 6)’ (2’ 1, -2, 3)7 (37 1, -2, 4)]7
Q=1(1,-1,0,2),(2,2,-1,3),(0,1,1,0)].

Regeni. Prinik m4 dimenzi 2 a bazi napt. (1, —1,0,2), (-2, —1,2, —3). a
Priklad. 7. Najdéte baze a dimenze podprostord

P={feRlz]| f(1) =0, f(2) =0} a Q={geRufz][g(z)=g(-2);
a baze a dimenze jejich priiniku a souctu.

Reseni. dim P = 3,dimQ = 3,dmPNQ = 1,dim P + Q = 5, tedy P + Q = Ry[z].
Vice na http://www.math.muni.cz/~xfrancirekp/vyuka/seste_cviceni/osme_cviceni.pdf O



