1. cviceni z MB141, jaro 2023

Toto je maximalisticky plan, cely se nedd stihnout. Ve skupiné 02 jsme zvladli dlohy 1,
2, 3, 4, 6. Vzorce z prikladu 3 vétSina studenti neznd. Pro pocitani pfikladu 6 je dobré
pfipomenout, jak se pocitd s mocninami.

Priklad. 1. Jak pozname, Ze je celé Cislo délitelné 2, 3, 4, 5, 6, 8, 9, 10, 11? Sva tvrzeni
zduvodnéte.

Priklad. 2. UkaZte, Ze soucin péti po sobé€ jdoucich ¢isel je délitelny 120.

Priklad. 3. Nejdfive pro n = 2,3 a potom pro dal$i n € N si pripomeiite
a) vzorec pro soucet n-tych mocnin dvou Cisel,

b) vzorec pro rozdil n-tych mocnin dvou Cisel,
C) vzorec pro n-tou mocninu souctu, tzv. binomicky vzorec.

Priklad. 4. Za pomoci piedchoziho piikladu, ukazte, Ze pro kazdé n € N
a) Cislo 3 déli ¢islo 4™ — 1,
b) &islo 5 déli &¢islo n® — n
¢) &islo 5 déli &islo 337+ 4 27+l

Priklad. 5. Dokazte, Ze pro libovolna cela Cisla a plati:

(1) a® md po dé&leni 4 zbytek 0 nebo 1.
(2) a® ma po déleni 8 zbytek 0, 1 nebo 4.
(3) a* ma po déleni 16 zbytek 0 nebo 1.

Priklad. 6. Jaké jsou posledni dvé cifry &isel: 714, 3°99

Priklad. 7. Najdéte nejvétsiho spole¢ného délitele Cisel

(a) 227, 133,
(b) 3441, 2665.

Priklad. 8. Naleznéte cela Cisla x a y tak, aby 8832+ 487y = d byl nejveétsi spolecny délitel
Cisel 883 a 487. Spoctéte = a y 1 pro dvojice Cisel z predchozihom prikladu.

Priklad. 9. Najd&te viechna pfirozend n takovd, ze n — 1 | n® + 1.
Priklad. 10. DokaZte, Ze pro piirozend &isla a, k a n plati: jestlize k | n, pak a® — 1 |
a™ — 1. Pomoci toho dokazte: Je-1i 2" — 1 prvocislo, pak n musi byt také prvocislo. Proto se

“nejvétsi” prvocisla hledaji ve tvaru 2P — 1, kde p je prvocislo.

Priklad. 11. DokaZte, Ze 25 | 4" — 10n — 4.



