
Cvičné př́ıklady
Geometrické aplikace určitých integrál̊u;

nevlastńı integrály

Př́ıklad 1. Vypočtěte obsah rovinného obrazce ohraničeného křivkami y = e−x · sinx,
y = 0 na intervalu [0, π].

Př́ıklad 2. Vypočtěte obsah rovinného obrazce ohraničeného křivkami y = x2, y = −x2+2.

Př́ıklad 3. Odvod’te vzorec pro výpočet objemu rotačńıho kužele o výšce v a poloměru
podstavy r.

Uvažte, že vlastně rotuje graf lineárńı funkce. Nejprve tedy odvod’te jej́ı rovnici. Ta je
ve tvaru y = r

v
x.

Př́ıklad 4. Vypočtěte objem komolého rotačńıho kužele o výšce v = 5cm s poloměry
r1 = 2cm a r2 = 1cm.

Postupujte podobně jako v předchoźım př́ıkladu.

Př́ıklad 5. Určete objem tělesa vytvořeného rotaćı rovinného obrazce ohraničeného křivkami
y = 1− x2 a y = x2.

Nejprve spoč́ıtejte meze. Výsledným objemem potom bude rozd́ıl objem̊u dvou rotačńıch
těles.

Př́ıklad 6. Odvod’te vzorec pro výpočet objemu rotačńıho elipsoidu s délkami hlavńı osy
a a vedleǰśı osy b.

Př́ıklad 7. Určete délku křivky y = lnx pro x ∈
[

3
4
; 12

5

]
.

Př́ıklad 8. Určete ∫ ∞
0

arctanx

x2
dx .


