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6 Sesté cviceni

Piiklad 6.1 Mgjme jazyk £ = {R} s rovnosti, kde R je bindrn{ predikdtovy symbol. Zadejte
teorii T takovou, Ze realizace M je modelem T, pravé kdyz (M, Rps) je linedrné uspoifdadand
mnozina. Existuje takova iplna teorie?

6.1 Kanonicka struktura

Piiklad 6.2 Meéjme jazyk £ = {P,0, f} bez rovnosti, kde P je undrn{ predikdtovy symbol, 0 je
nularni funkéni symbol a f je unarni funkéni symbol. Popiste kanonické struktury nasledujicich
teorii s jazykem L.

2) T1 = {P(0)}
b) T = {P(x)}
¢) Ty = {3r P(x)}

6.2 Rozsiteni teorie

Piiklad 6.3 Méjme jazyk £ = { P} s rovnosti, kde P je unédrni predikdtovy symbol. Déle méjme
teorie Ty = {P(x) <> P(y)} a T = {x = y} s jazykem L.

a) Je Tj rozsiteni teorie 177
b) Je Ty konzervativnd rozsifeni teorie 177

6.3 Existence teorii

Priklad 6.4 Existuje teorie T' s jazykem L takovéd, Ze realizace M je modelem teorie T, pravé
kdyz nosi¢ M mé (kone¢ny) sudy pocet prvku.

Piiklad 6.5 Necht T je koneénd teorie s jazykem £ obsahujici pouze uzaviené formule. DokaZte,
Ze existuje konecnd teorie T” s jazykem L takovd, ze M = T préavée tehdy, kdyz M £~ T pro
libovolnou realizaci M jazyka L.

Priklad 6.6 Necht £ = {R} je jazyk s rovnosti, kde R je bindrni predikdtovy symbol. Dokazte,
7e neexistuje teorie T takovd, ze pro kazdou realizaci M jazyka L plati M |= T pravé tehdy,
kdyz (M, Ryy) je silné souvisly orientovany graf.

6.4 Zkouskové priklady

Prikladame nékolik tézgich zkouskovych piikladu z minulych let. Na zkousSce se nejspi§ objevi
i jiné typy piikladu nez v minulych letech, nespoléhejte tedy pouze na kolektivni znalosti na
fi.muny.cz. Kromé zvlddnuti podobnych piikladu jako nize se jisté vyplati velmi dobfe rozumét
zakladnim definicim a vyznamu hlavnich vét z prednasky. Mnohem dulezitéjsi nez ucit se dukazy
z prednasky nazpamét je témto dikaztim rozumét.

Piiklad 6.7 Nechf £ je jazyk s rovnost{ a s jednim bindrnim predikdtovym symbolem R. Dejte
piiklad teorie T' s jazykem L takové, ze libovolnd realizace M jazyka L je modelem T pravé kdyz
(M, Rpr) nend linedrné uspofddand mnozina.

Piiklad 6.8 Nechf £ je prdzdny jazyk s rovnosti. Zadejte teorii T' takovou, Ze pro libovolnou
realizaci M plati, ze M |= T, préve kdyz nosi¢ M realizace M je nekone¢ny nebo existuje k € N
takové, ze | M| = 2F.

Piiklad 6.9 Necht £ je jazyk s rovnosti a se dvéma bindrnfmi funkénfmi symboly + a *. Déle
necht R = (R0, +r-y, *r-y) 8@ Q@ = (@50, +0-,, *0-,) jsou dvé realizace tohoto jazyka, které
maji za nosi¢ nezaporns realnd, resp. nezédpornd raciondlni éfsla a kde funkéni symboly + a *
jsou realizovany standardni operaci s¢itani a nasobeni na piislusnych mnozinach. Zadejte formuli
© v jazyce L takovou, ze R = ¢ a Q - o.

Piiklad 6.10 Nechf £ je jazyk s rovnosti a s jednim undrnim predikdtovym symbolem P. Déle
nechf T je teorie s jazykem L. Naleznéte rozsiieni T teorie T' takové, Ze pro kazdou realizaci M
plati, ze M =T, pravé kdyz M = T a zérovenn Pyy = M. Rozhodnéte a dokazte, zda je takové
rozsifeni konzervativni.



