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Priklad. 1. Rezem v siti (V, E, z, s, w) miiZeme také rozumét
mnozinu hran C C S takovou, ze v siti (V,E\ C,z,s,w)
neexistuje Zadna orientovand cesta ze zdroje z do stoku (cile,
spotrebice) s, ale pokud z C odebereme libovolnou hranu e, tak uz
nova mnozina tuto vlastnost mit nebude, tedy v

(V,E\ CUe,z,s,w) existuje orientovana cesta ze z do s. Urcete
vsechny tyto fezy (a jejich hodnoty) v nasledujici siti:
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Priklad. 2. Najdéte maximalni tok v siti z prikladu 1 pomoci
Fordova-Fulkersonova algoritmu (algoritmu z prednasky).
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Priklad. 3. Rozhodnéte zda plati (pri definici fezu z prikladu 1):

a) Pocet rezii v siti je roven poctu orientovanych cest ze zdroje
do stoku.

b) Pocet maximélnich tokii v siti je roven poctu miniméalnich rezi.
c) Rezii v siti miiZze byt jak vice tak méné nez orientovanych cest
ze zdroje do stoku.
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Nestranné hry dvou hraca

Hra je popsana mnozinou viech moznych pozic ve hre. Mezi
nékterymi pozicemi lze pfechazet pomoci tahti. Mozné tahy v dané
pozici zavisi pouze na této pozici, nikoliv na tom, ktery hrac je
pravé na tahu. Zadnou pozici neni mozné v pribéhu hry zopakovat.
Takovéto hry miizeme dobfe popsat pomoci acyklickych
orientovanych grafti: vrcholy ~ pozice, hrany ~ tahy.
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Vyhravajici a prohravajici pozice. Vsechny pozice ve
zkoumanych hrach mazeme rozdélit na vyhravajici (pro prvniho
hrace), ¢ prohravajici. Vyhravajici pozice je takova, ze pokud hraji
oba hraci bez chyb, tak nutné vyhraje prvni, v prohravajici pozici
prohrava druhy.

Spragueova-Grundyova funkce f. Ohodnoceni pozic ve hre
(vrchold v odpovidajicim acyklickém orientovaném grafu)
prirozenymi Cisly. Zaginame koncovymi pozicemi (pozice, ve kterych
neni mozny zadny dalsi tah). Takové pozice jsou prohravajici pro
hrace, ktery je na tahu. Tyto pozice oznacime Cislem 0 a rekurzivné
proti sméru Sipek v grafu oznacujeme postupné dalsi vrcholy:

f(v) = min{N\ S}, kde S je mnozina naslednikd vrcholu (pozice)
v v dané hie (orientovaném acyklickém grafu).

Hra je vitézna za prvniho hrace, pravé kdyz ma pocatecni pozice
ohodnoceni riizné od nuly.
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Soucet her. Soucet G + H dvou her je hra, ve které hraci hraji
paralelné obé hry, tah hrace spociva v tahu v pravé jedné z her G a
H.

Hry G a H jsou ekvivalentni, je-li pro lib. jinou hru | hra G + /
vyhravajici pro prvniho hrace pravé tehdy, kdyz je hra H + |
vyhravajici pro prvniho hrace. (téz G + H ma hodnotu 0).
Spragueova-Grundyova veta. Dvé hry jsou ekvivalentni, pravé
kdyz je hodnota h Spragueovy-Grundyovy funkce v pocateénich
pozicich téchto her shodna (jsou pak ekvivalentni hfe nim s jednou
hromadkou o h sirkach).

Ohodnoceni pocatecni pozici hry G + H je rovno g & h, kde g je
hodnota pocatecni pozice G, h hodnota pocateéni pozice H a & je
xor binarnich zapisti Cisel g a h.
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Nékolik variant: vzdy dva hraci. Nékolik hromadek sirek. Hraci se
stfidaji na tahu. Tak spociva v odstranéni nékolika (alespon jedné;
miize byt téz zadano horni omezeni) sirek z jedné hromadky. Dvé
varianty konce: prohrava ten, kdo jiz nemaze tdhnout (norméalini
hra), ve druhé varianté prohrava ten, kdo vezme posledni sirku.
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