IB102 — 1kol 9, priklad 2 — feSeni Odevzdani: 2.12.2013

v

Vypracoval(a): UCO:
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2. |2 body] Necht ¥ = {a,b} je abeceda a L, R C ¥* libovolné jazyky nad touto
abecedou. O kazdém z néasledujicich tvrzeni rozhodnéte, zda je pravdivé, a vase tvrzeni
dokazte.

(a) Pokud jazyk R je regularni a jazyk L je rekursivné spocetny, pak jazyk L \ R je
rekursivné spocetny.

(b) Pokud jazyk L je bezkontextovy, pak jazyk {w#w | w € L} C (SU{#})* je rekursivni.
Mozna se vam bude hodit nasledujici tvrzeni, jehoz platnost nemusite dokazovat.

o Jazyk {w#w | w e X*} C (XU {#})* je rekursivni.

(a) Tvrzeni je pravdivé.

Dikaz. Necht R C ¥* je libovolny regularni jazyk a L C X* libovolny rekursivné
spocetny jazyk. Podle Véty 2.51 je trida regularnich jazykt uzaviend na dopliek.
Tudiz jazyk co — R je také regularni a zejména tedy rekursivné spocetny. A protoze
tfida vS8ech rekursivné spocetnych jazyki je uzaviena na prunik (viz slajdy z 10.
prednasky, strana 3), je jazyk

L\R=LNco—R
rekursivné spocetny. O]
(b) Tvrzeni je pravdivé.

Diikaz. Necht L C ¥* je libovolny bezkontextovy jazyk. Podle Veéty 3.58 je trida
bezkontextovych jazyka uzaviena na operaci zietézeni. Tudiz jazyk

J=L{#}LC (SU{#})

je také bezkontextovy a zejména tedy rekursivni. A protoze trida rekursivnich jazykiu
je uzaviena na prunik (viz slajdy z 10. prednésky, strana 3), je jazyk

{w#w |we L} = Jn{w#Hw |w e X'}

rekursivni. O



