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Zobrazeni a funkce vice prom&nnych
°

V diferencidlnim a integralnim poctu funkci jedné promé&nné jsme
se (jak uz nazev napovidd) zabyvali zobrazenimi

f:R—R.

P¥irozen& se nabizi otdzka, jak pfislusné pojmy zobecnit pro pf¥ipad
zobrazenf
f:R™ — R"
Zatneme dvéma specialnimi pFipady:
@ n=1 — funkce vice proménnych

@ m=1 — k¥ivka v prostoru R”



Zobrazeni a funkce vice prom&nnych
900000

Definice

Zobrazeni f : R"” — R nazyvame realna funkce vice proménnych
(ty obvykle znatime xi,...,x,). Pro n =2 nebo n = 3 &asto misto
¢islovanych proménnych pouZivame pismena x, y, z. To znamen3,
7e funkce f definované v ,prostoru® E, = R” budou znaceny

f:R"S (x1,...,x0) — f(x1,...,xn) €ER

bt

a napf. funkce f definované v ,roviné" E; = R? budou znadeny

f:R?> (x,y) — f(x,y) €R

Definiéni obor A C R"” — mnoZina, kde je funkce definovéna.
((vZastym tkolem - nejen - v pisemkach byva nalézt k dané formuli
pro funkci co nejvétsi definiéni obor, na kterém ma tato formule
smysl.)
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Defini¢ni obor funkce

Pyiklad
Naleznéte a v roving& zobrazte defini¢ni obor funkce

f(x,y) = arccos(x* + y* — 1) + 1/ |x| + |y| — V2.

Regeni

Funkce arccos p¥ipousti

V2
argument pouze z intervalu
[—1, 1], odmocnina pFipousti

-2

pouze nezaporny argument. —7
Defini¢nim oborem je tedy

mnoZina bodl (x, y) &
vyznaéend na obrazku.
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Piklady

Priklad
Zobrazte v roviné defini¢ni obory funkci:

a) flx,y)=4/1- (£ +%),

\/ 4x—y?
b) f(x,y) = m,

Priklad

Urcete definiéni obor funkce

| A

z

f(x,y,z) = arccos
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Definice

Grafem funkce vice proménnych je podmnoZina
Gr C R" x R = R"*! spliiujici

Gr={(x1,- -y Xn F(x1,...,%n)); (X1,.-.,%n) € A},
kde A je definiéni obor funkce f.

Priklad

Grafem funkce definované v E>

X+y

f(Xa)/) = m

je plocha na obrazku,
maximalnim defini¢nim
oborem je Ex \ {(0,0)}.




Zobrazeni a funkce vice prom&nnych
0000®0

Vrstevnice funkce dvou proménnych

U funkci dvou proménnych uvaZujeme pro lepsi nazornou p¥edstavu
rovnéz tzv. vrstevnice funkce (obdoba vrstevnic v geografickém
smyslu).

Necht f : R> — R je funkce dvou prom&nnych, ¢ € R. MnoZinu

fo={(x,y) € R*: f(x,y) = c}

nazyvame vrstevnice funkce f na drovni c.

Z¥ejmé jde v pFipadé& vrstevnice na Urovni ¢ o pfimou analogii fezu
grafu funkce f rovinou z = c. Pro prfedstavu o grafu funkce dvou

proménnych jsou samozifejmé uZite¢né rovnéz Yezy rovinami x =0
(bokorys), y = 0 (ndrys), z = 0 (pddorys).
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Piklady

Na&rtnéte vrstevnice funkci:

a) f(x,y)=x*—y?

b) f(x,y) = Vv
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