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P°íklad.1. Náhodná veli£ina X je de�nována jako hodnota kvadrátu výsledku

p°i hodu poctivou ²estihrannou kostkou. Spo£t¥te st°ední hodnotu a sm¥rodat-

nou odchylku veli£iny X.

Jaké budou st°ední hodnota a sm¥rodatná odchylka pro veli£inu Y , která je

zadána jako sou£in hodnot p°i sou£asném hodu dv¥mi kostkami?

Poznámka. Za 5 bod· celkem, dva body za výsledky pro veli£inu X, t°i body
za výsledky pro veli£inu Y (p°i sloºit¥j²ím výpo£tu alespo¬ hodnotu odhadn¥te)

P°íklad.2. Najd¥te v²echny lokální extrémy funkce

f(x, y) = exy(x2 + y2)

a popi²te chování funkce pro x a y jdoucí zárove¬ do ±∞.

Poznámka. Za 5 bod· celkem, 1,5 za správn¥ ur£ené kritické body, 2 za jejich
úplnou analýzu, 1,5 za správn¥ ur£ené limity.

P°íklad.3. Najd¥te v²echna °e²ení y(t) diferenciální rovnice

y′′ + y′ = sin 2t

spl¬ující po£áte£ní podmínkou y(0) = 0.

Poznámka. 5 bod· celkem, 1 za správný postup, 1 za výpo£et obecného °e-
²ení homogenní úlohy, 2 za nalezení obecného °e²ení, 1 za nalezení v²ech °e²ení
spl¬ujícího p°edepsané podmínky.

P°íklad.4. Pravoúhlý trojúhelník má odv¥sny o velikosti A a 2A, A > 0, a je

vyroben z nehomogenního materiálu, jehoº hustota roste kvadraticky od nuly

ve vrcholu s pravým úhlem se vzdáleností od tohoto vrcholu. Ur£ete t¥ºi²t¥

trojúhelníku.

Poznámka. 5 bod· celkem, 1 za správnou volbu sou°adného popisu (volte tak,
aby hustota uvnit° trojúhelníku byla f(x, y) = x2 + y2), 2 za správný postup
výpo£tu (tj. nalezení správných integrál·), 2 za správné výpo£ty.
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