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Oblast strojovée smimanijch informaci. Své uco a c¢islo listu vypliite co e
Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

1.

2)
b)

[3 body] Uvazme funkci f: N3 — N definovanou néasledovné:

J
1+ Z wn(k) pokud i < j a pro vSechna i <n < j plati ¢, (k) # L

) —
15, k) pokud ¢ > j

€L jinak
(2.5 bodu) Rozhodnéte a dokazte, zda je funkce f vy¢islitelna.

(0.5 bodu) Rozhodnéte a dokaizte, zda existuje totalné vyéislitelna funkce h: N2 — N takova, Ze
pro vSechna ¢, 5, k € N plati

Funkce f je vy¢islitelnd, pocita ji napiiklad nasledujici program.

begin
if 1 > xo then z; := 0 else begin
T4 =1

while x; < 22 do begin
xg = x4 + P21, 23);
T1:=x1+1
end;
Tr1 = T4
end
end

Program pro argumenty i, j, k nejprve vytesi piipad ¢ > j, pro ktery nastavi vystupni proménnou
x1 na 0. Pokud ¢ < j, tak program v proménné x4 primocaie spoc¢ita odpovidajici hodnotu funkce
f a nasledné ji zkopiruje do vystupni proménné x1. Pokud i < j a vypocet makra ®(x1,x3) pro
néjaké ¢ < x1 < j a x3 = k zacykli, pak je funkce pocitana programem pro uvazované hodnoty
nedefinované, coz odpovida definici funkce f.

Ano, funkce h s pozadovanymi vlastnostmi existuje. V&ta o parametrizaci fiké, Zze existuje totalné
vy&islitelna funkce s2: N3 — N takova, Ze pro viechna e, i, j, k € N plati Spsf(e,i,j)(k) = gogg)(i, g k).
Funkci h: N? — N ziskime z funkce s? zafixovanim prvniho argumentu na hodnotu libovolného
indexu e funkce f. Takovy index existuje, nebot je funkce f vycislitelna. Funkce h je tedy totélné

vydcislitelna a plati:

Ph(i,j5) (k) = @s%(e,i,j) (k) = 90£3) (i7ja k) = f(%]? k)

Oblast strojové snimangjch informact, nezasahujte.



