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Oblast strojovée smimanijch informaci. Své uco a c¢islo listu vypliite co e

Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

1. [2,5 bodu] V nésledujicim zadani ozna¢me 2N mnozinu vSech sudych pfirozenych ¢isel (véetné 0).
Uvazme mnozinu

A= {i| 2N C range(p:)}.
1. Rozhodnéte a dokazte, zda je mnozina A rekurzivni.

2. Rozhodnéte a dokazte, zda je mnozina A rekurzivné spocetné.

UkaZzeme, Ze A neni rekurzivné spocetna. Tim padem nemtZe byt ani rekurzivni, tedy odpovéd na
obé otazky je NE.

Pouzijeme 3. Riceovu vétu. Nejprve ovéime, Ze A respektuje funkce. Necht 7,7 € N jsou indexy
takové, Ze ¢; = ¢; a i € A. Pak 2N C range(p;) = range(y;), tedy rovnéz j € A. Mnozina A tedy
vskutku respektuje funkce.

Nyni uvazme funkci 6, ktera je identitou na p¥irozenych ¢&islech, tj. 8(x) = x pro vSechna x € N.
Ziejmé 0 je vycislitelna (pocita ji napt. program begin z; := x; end) a navic

range(f) = N D 2N.
Tedy {i | p; = 6} C A. Necht nyni f je libovolné kone¢né zuzeni funkce 0, tj. f < 0 a dom(f) je
kone¢na mnozina. Protoze dom(f) je konetna mnozina, je i range(f) koneéna mnozina.! Zejména
tedy 2N, ktera je nekone¢né, nemize byt podmnoZzinou range(f). Proto

{i | ¢; <0 a dom(p;) je koneéna mnozina} C A.

7 3. Riceovy véty plyne, Ze A neni rekurzivné spocetna.

'Pozn. autora: obecné vztah |range(f)| < |dom(f)| plati pro libovolnou funkci typu N — N, a za vyuziti axiomu
vybéru plati pro funkce nad libovolnymi mnoZinami.

Oblast strojové snimangjch informact, nezasahujte.



