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Oblast strojovée smimanijch informaci. Své uco a c¢islo listu vypliite co e

Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

3. |2 body] Bonusovy ukol, bude opraven jen tehdy, pokud z ostatnich dvou p#iklada
ziskate alespon 4 body.

Piipomenime definici iterovaného skladani funkci: pro libovolnou funkci f: N — N a libovolné
r € N klademe fO(z) = 2; pro k > 0 klademe f*(z) = f(f*'(x)) (pokud f*~'(z) = L, pak
i fk(x) = L). Pozor, neplette toto znaceni se znadenim arity z prednasky (cpl(-m) jakozto sémanticka
funkce programu P; arity m).

UvaZme mnozinu

B ={i|3k > 1.0k ;(m2(i) = 0}.

(Zde m a m jsou projekce parovaci funkce, viz 2. prednaska). Rozhodnéte a dokazte, zda je
mnozina B rekurzivni.

Mnozina neni rekurzivni, coz dokdZzeme pomoci redukce. UkaZzeme, ze plati K <, B.
Chceme tedy ukazat, Ze existuje TVF f takova, 7e ¢ € K < f(z) € B.
Necht mame nejprve funkei g(i), ktera pro konkrétni ¢ vrati index nésledujiciho programu:

begin
y = ®(i,9);
x1 =0
end

Pro funkci s indexem g(i) pak tedy plati:

(a) 0 pokud ¢;(i) je def - tedy i € K
H\a) =
o) L jinak,

Funkee g(i) jen dosazuje konkrétni ¢islo do kostry programu a vraci jeho index, tedy je TVF.
U funkce ¢ ;) (a) nezalezi jeji chovani na vstupu a, pracujme tedy napft. s nulou.

Nase redukéni funkce f, se pak bude chovat takto: f(z) =< g(x),0 >.
(pak tedy m1(f(x)) = g(z), m2(f(x)) = 0)

JelikoZ parujici funkce i funkce g jsou TVF, jei f TVF.
Nyni dokazme ekvivalenci z € K <= f(x) € B:

r€ K = pu(x) jedef = y;)(0) =0 = pro k=1 plati cpé(x)(O) =0 = <g(x),0 > B

Tedy jsme ukazali, Ze plati K <,, B. A jelikoz K neni rekursivni, tak ani B nemtize byt rekursivni.

Oblast strojové snimangjch informact, nezasahujte.



