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Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

3. |2 body] Bonusovy ukol, bude opraven jen tehdy, pokud z ostatnich dvou p#iklada
ziskate alespon 4 body.

Piipomenime definici iterovaného skladani funkci: pro libovolnou funkci f: N — N a libovolné
r € N klademe fO(z) = 2; pro k > 0 klademe f*(z) = f(f*'(x)) (pokud f*~'(z) = L, pak
i fk(x) = L). Pozor, neplette toto znaceni se znadenim arity z prednasky (cpl(-m) jakozto sémanticka
funkce programu P; arity m).

UvaZme mnozinu

B ={i|3k > 1.0k ;(m2(i) = 0}.

(Zde m a m jsou projekce parovaci funkce, viz 2. prednaska). Rozhodnéte a dokazte, zda je
mnozina B rekurzivni.

B nie je rekurzivna.

Dokaz. Tvrdenie dokdZzeme redukciou K <,, B, kde K = {i | ¢;(7) je definované}. Nech y je index
programu:

begin
O(x1,21);
1 = 0;
end

Program pocitajici funkciu f definujeme nasledovne:

begin
x1:=7(y,21);
end
f teda vrati sparovanu dvojicu y (index vyssie uvedeného programu) a z1. Tato funkcia je zrejme
totalne vydcislitelna, nakolko vieme vytvorit index y a parujtca funkcia 7 je TV.
Dokéazeme z € K <= f(z) € B.

x € K= f(x) € B:
x € K = f(x) =71(y,z). Mame ¢, (x) je def., teda cpgll(x) =0, takze 7(y,z) € B= f(x) € B.

r¢ K= f(x) ¢ B:
x ¢ K = f(x) =7(y,z). Vieme, Ze o, () nie je def., teda ani cpgll(x) nie je def., tym padom
(Vh > 1)(gk(x) = 1), take 7(y,2) ¢ B= f(z) ¢ B.

Ukéazali sme, 7e K <,, B a kedZe K nie je rekurzivna, tak ani B nie je rekurzivna. O

Oblast strojové snimangjch informact, nezasahujte.



