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Oblast strojovée smimanijch informaci. Své uco a c¢islo listu vypliite co e
Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

1. [3 body] Uvazme mnoZinu
B = {i| ¢i(x) = 7 pro nekone¢né mnoho riaznych = € N}.
(a) Rozhodnéte a dokazte, zda je mnozina B rekurzivni.

(b) Rozhodnéte a dokazte, zda je mnozina B rekurzivné spocetna.

(a) Mnozina B neni rekurzivni.

Mnozina B je netrivialni vlastni podmnozina N: Indexy prazdné funkce f(z) = L, ktera
je vy¢islitelna, do mnoziny B zjevné nepatii, tedy B # N. Naopak indexy konstantni funkce
g(x) = 7, ktera je také vycisliteln4, do mnoziny B pat¥i, tedy B # 0.

MnoZina B respektuje funkce: Uvazme libovolné 7, j € N spliwjici i € B a ¢; = ¢;. Tedy
@i(x) = 7 pro nekoneéné mnoho raznych z € N a pro v8echna tato z plati p;(z) = pi(z) = 7.
Dostavame, ze @;(x) = 7 pro nekone¢né mnoho riznych x € N a proto j € B.

7 1. Riceovy véty plyne, Ze mnozina B neni rekurzivni.
(b) MnozZina B neni je rekurzivne spocetna.
V predchozim bodé jsme jiz dokazali, ze B respektuje funkce.

Zvolme 6 jako konstantni funkci 6(x) = 7. Tato funkce je vy¢islitend a vSechny jeji indexy lezi

v B, tedy {i | ¢; =0} C B.

Nyni uvazme libovolnou vy¢islitelnou funkei ¢; s koneénym defini¢nim oborem, ktera spliiuje
@; < 0. JelikoZ @; je definovand jen pro koneéné mnoho rtznych argumentii, nemize existovat
nekone¢ne mnoho riznych vstupt a spliwjicich ¢;(x) = 7 a proto j ¢ B. Tim jsme dokazali

{j | ¢j <0 adom(p;) je konetna mnozina} C B.

7 tteti Riceovy véty plyne, Ze mnozina B neni je rekurzivné spocetné.

Oblast strojové snimangjch informact, nezasahujte.



