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Oblast strojovée smimanijch informaci. Své uco a c¢islo listu vypliite co e

Zleva dle vzoru cislic. Jinak do této oblasti nezasahugte. o B Lf] E 3 L] 5 E -] H 9

2. [3 body] Uvazme funkci g: N? — N definovanou nasledovné:

.4) ©i(¢i(j) + ¢i(j)) pokud pro vSechna k > min(é, j) plati px(j) # L,
g\, j) =
©i(5) jinak.

a) (2.5 bodu) Rozhodnéte a dokazte, zda je funkce g vycislitelna.

b) (0.5 bodu) Rozhodnéte a dokazte, zda existuje totalné vycislitelna funkce h: N — N takova, Ze
pro vSechna ¢, j € N plati

en() (1) = (i, J)-

a) Funkce g je vycislitelna.

Uvazme funkci m(z) = L s prazdnym definiénim oborem. Tato funkce je vy¢islitelna (pocita ji
napiiklad program Peputy) a jako kazda vyéislitelnd funkce méa nekoneéné mnoho indexi. Pro
libovolé i, j tedy existuje index k této funkce takovy, ze k > min(i, j). Jelikoz pr(j) = m(j) = L
pro kazdé j, podminka v prvni vétvi definice funkce g nikdy neplati. Mizeme tedy usoudit, Ze

9(i,7) = ¢i(5).

Funkce g je vycislitelna, nebot ji lze pocitat naptiklad néasledujicim programem, ktery vyuziva
vyd¢islitelnou univerzéalni funkci ® pro standardni numeraci unarnich vy¢islitelnych funkci.

begin
x1 = ®(21,5)
end

b) Ano, funkce h s pozadovanymi vlastnostmi existuje. Z odrazky a) vime, ze funkce g je vy¢islitelné,
atedy g = 4,09 pro néjaké e € N. Necht ¢': N2 — N je funkce definovana vztahem ¢'(4,1) = g(i, j).
Funkce ¢’ je ziejmé vycislitelna, ale pro uplnost uvadime program, ktery ji poc¢ita (tentokrat je
® univerzalni funkce pro standardni numeraci binarnich vyé¢islitelnych funkei).

begin
x1 := D(e, 9, 1)
end

Dle transla¢niho lemmatu pro binarni funkce existuje totalné vyéislitelna unarni funkce h takové,
ze p;) (i) = ¢'(4,7) = g(i,j), coz jsme méli dokazat.
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