Algebra I — podzim 2020 — 2. termin

VsSechna svoje tvrzeni precizné zdtvodnéte.

10.

. (10 bodti) Na mnoziné€ R x R uvazujme relaci ekvivalence ~ definovanou pred-

pisem B B
(a,b) ~ (a,b) <= (a—a)—(b—>)€Z.
Pro kazdy z nasledujicich predpisii rozhodnéte, zda korektné definuje na mnoziné
S = (R x R)/~ operaci takovou, ze (S, *) je pologrupa.
(a) [(a,b)]« *[(c;d)]~ = [(c —b,d —a)]~, pro a,b,c,d € R
(b) [(a,0)]« x[(¢,d)]« = [(a-c,b-d)], proa,b,c,d € R

. (10 bodu) Urcete vSechny prvky prechodového monoidu automatu

. (15 bodu) Urcete, které zndmé grupé je izomorfni grupa

kde

¢={ (b 1) Ireo\ (0} reaud},
H:{((p f),p,p) | peQ\ {0}, feQa] mékofen\/ﬁ}.

0 p

. (10 bodu) Uréete minimélni polynom ¢éisla 2 — /2 — /4 nad Q.
. (15 bodu) Vyjadiete ¢islo

1
at+202+2a+5’
kde « splituje a* = =3 - (a? + a + 2), bez pouziti jinych nez raciondlnich ¢isel ve
jmenovateli.

. (10 bodu) Dejte piiklad grupy, kterd ma pravé Sest podgrup.

(10 bodu) Dejte ptiklad okruhtt R a S a dvou riznych homomorfismi R do S.

. (5 bodu) Definujte, co se rozumi tim, kdyZ se o oboru integrity fekne, ze je

s jednozna¢nym rozkladem.

. (5 bodu) Formulujte tvrzeni popisujici vSechny surjektivni homomorfismy grup.

(10 bodu) Dokazte, Ze za predpokladu konecnosti je definice télesa ekvivalentni
definici oboru integrity.



