Algebra I — podzim 2020 — 3. termin

VSechna svoje tvrzeni precizné zdivodnéte.

1.

10.

(10 bodu1) Nechf R znaci okruh polynomt nad okruhem
{a+bvV2]abeZ}, +,).

Rozhodnéte, zda mnozina vSech polynomi v R, jejichz linearni koeficient je tvaru
2a 4 by/2 a konstantni koeficient je tvaru 2c + 2dv/2, pro a,b,c,d € 7Z, je idedlem
okruhu R. D&le rozhodnéte, zda mnozina vSech polynomi v R, jejichz linearni
koeficient je tvaru 8a+bv/2 a konstantni koeficient je tvaru c+2dv/2, pro a, b, ¢, d €
Z, je podokruhem okruhu R.

. (10 bodu) Urcete vsechny prvky prechodového monoidu automatu

a b azb

. (15 bodu) Urcete, které znamé grupé je izomorfni grupa (G,-)/H, kde

p 0 f
G=4q(0q g ‘p,qGR\{O}, fr9€Clz] o,
0 0 p
p 0 f
H={ (0 cp o] [peRVOL ce1-1), £y Tl )R
0 0 p
. (10 bodu) Uréete minimélni polynom ¢isla T ++/2+ 1 nad Q.
. (15 bodt) Vyjadfete ¢islo
1
a+a+6’
kde a splituje o? - (o +2) = —2- (2a+ 1), bez pouZiti jinych nez racionélnich ¢isel

ve jmenovateli.

. (10 bodu) Dejte piiklad grupy G a homomorfismu ¢: G — G, které spliuji

@ # popaker(p) =ker(poyp).

(10 bodu) Dejte priklad okruhu obsahujiciho pravé 12 prvki, které nejsou jed-
notky.

. (5 bodu) Definujte, co se rozumi tim, kdyz se o oboru integrity fekne, ze je

s jednoznac¢nym rozkladem.

. (5 bodt) Formulujte tvrzeni popisujici vSechny faktorové grupy grupy (G,-)/H,

kde H < (G, ).

(10 bodn) Dokazte, ze inverze k izomorfismu pologrup je izomorfismus.



