Algebra I — podzim 2021 — 5. termin

Vsechna svoje tvrzeni precizné zdivodnéte.

1.

10.

(10 bodu) Urcete, pro kteréd prirozena ¢isla k je mnozina
Mk = {a+bv10 ’ a,bE Z, [k}'a]lg = [b]lg}

podokruhem, p¥ipadné idealem, okruhu Z[+/10].

. (10 bodu) Urcete vsechny prvky prechodového monoidu automatu

. (15 bodu) Urcete, které znamé grupé je izomorfni grupa (G, -)/H, kde
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. (10 bodu) Uréete minimalni polynom ¢isla V2 + V4 + /8 nad Q.

. (15 bodu) Vyjadrete ¢islo

1
a* +20a + 4
bez pouziti jinych nez racionalnich ¢isel ve jmenovateli, vite-li, Ze ¢islo a spliuje
rovnost (a? — 1) - (a? 4+ 3) = —26a — 9.

. (10 bodu) Dejte piiklad oboru integrity (R, @, ®) a homomorfismu okruhi

22 (R7 @7 ®) — (Z7 +7 ')7
ktery neni izomorfismus.

(10 bodu) Dejte priklad grupy G a jeji podgrupy H takové, Ze neni jadrem
zaddného homomorfismu z G a rozklad G podle H ma pravé Sest levych tiid.

. (5 bodu) Definujte jednotky a nerozlozitelné prvky oboru integrity.

. (5 bodu) Formulujte tvrzeni o rozkladu homomorfismu grup na t¥i homomorfismy

specialniho typu.

(10 bodu) Pfimo z definic dokazte, ze kazd& grupa je izomorfni néjaké grupé
permutaci.



