Algebra I — podzim 2022 — 2. termin

VSechna svoje tvrzeni precizné zdtvodnéte.

1.

10.

(10 bodi) Pro m € {13,18} an € {9,16} rozhodnéte, zda pfedpis
([a]ms [25]0) * ([bm; [2°]0) = (Ja +3F - b],n, [2879),), pro a, bk, 0 €Z, k>1,0>1,

korektnd definuje na mnozing S = Z,, x {[2¥], | k¥ > 1} operaci takovou, ze (.S, %)
je pologrupa.

. (10 bodu) Urcete vSechny prvky pfechodového monoidu automatu

. (15 bodu) Urcete, které znamé grupé je izomorfni grupa

((G,-) x (G,-) x (@\ {0},-))/H,
kde

c={ (5 7)1vearion recul}.

H:{((ﬁ 2)(10’ g),l/p) | peQ)\ {0}, fE(C[a:]mékofenl}.

. (10 bodu) Urcete minimélni polynom ¢éisla 2 — V2 — /4 nad Q.

. (15 bodu) Vyjadrete ¢islo

1
a*+2a2+2a+5’
kde a spliiuje a* = =3 - (o + a + 2), bez pouziti jinych nez racionalnich ¢isel ve
jmenovateli.

. (10 bodu) Dejte piiklad monoidu obsahujiciho pravé Sest neinvertibilnich prvkd.

(10 bodu) Dejte priklad okruhu, ktery ma pravé ¢tyfi homomorfismy do sebe.

. (5 bodu) Definujte, co se rozumi tim, kdyZ se o oboru integrity fekne, Ze je

s jednozna¢nym rozkladem.

. (5 bodu) Formulujte tvrzeni popisujici nerozlozitelné polynomy nad C a nad R.

(10 bodu) Dokazte, ze kazdy ideal okruhu polynomt nad télesem je hlavni.



