Algebra I — podzim 2023 — 5. termin

VSechna svoje tvrzeni precizné zdivodnéte.

10.

. (10 bodu) Pro kazdou z nésledujicich t¥i podminek rozhodnéte, zda korektné definuje

podmnozinu I okruhu (Z[+/2],+,-) a zda tato podmnozina je idealem tohoto okruhu.
Pfitom mnozina I obsahuje &slo a + bv/2 + c¥/4 + d/16, kde a, b, ¢,d € Z, pravé tehdy,
kdyz plati

(a) [a+ b+ c]s = [d]s,

(b) [a+b+d|s=[cls,

(c) [a+c+d]s=[b]s.

. (10 bodu) Urcete vsechny prvky pfechodového monoidu automatu

. (15 bodu) Naleznéte soucin zndmych grup, ktery je izomorfni faktorové grupé

((G,*) x (Z,+))/H, kde
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(10 bod®) Uréete minimalni polynom &isla v/2 4+ v/4 4+ v/8 nad Q.
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. (15 bodt) Vyjadfete ¢islo

1
ad -2+ a3 +3a+1

bez pouziti jinych nez racionalnich ¢isel ve jmenovateli, vite-li, Ze ¢islo a spliiuje rovnost
(2 —a) =2a +2.

. (10 bodu) Dejte piiklad kone¢ného okruhu (R, +,-) takového, Ze existuje pravé %]R\

prvki r € R takovych, Ze pro néjaky prvek s € R\ {0} plati r - s = 0.

(10 bodu) Dejte piiklad grupy (G, -), kterd ma vice nez jeden izomorfismus na sebe,
a jejich dvou prvki g a h takovych, ze pro kazdy izomorfismus ¢: (G, ) — (G,-) plati
wlg)=gaph)=h

. (5 bodu) Definujte podilové téleso oboru integrity.

. (5 bodt) Formulujte tvrzeni o existenci idedlu generovaného danou podmnozinou

okruhu, véetné explicitniho popisu prvkt tohoto idealu.

(10 bodu) Piimo z definice podgrupy dokazte, ze levé t¥idy rozkladu grupy podle
podgrupy jsou po dvou disjunktni.



