Cvi¢eni z matematické analyzy 3

Pisemka, integrace, derivace mocninnych ¥ad
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MA2BP_CAN3 5. cviteni 26. 3. 2018 1/6



1. zapoctova pisemka

45 minut, maximum 13 bodi, poZadavek: min. 6,5 bodu
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Vysledky — skupina A

» Ptiklad 1 [3 body]: Urcete soutet Yady > 2, ﬁ Reseni:

W

~

» Priklad 2 [2 body]: Urlete soutet ¥ady > 0%, an2 Re3eni: In4

on—1

» P¥iklad 3 [2 body]: UZitim vhodného kritéria rozhodnéte o konvergenci

¢i divergenci fady » 7 2"(33n+1)

Reseni: diverguje
» Ptiklad 4 [3 body]: Rozhodné&te o (absolutni/relativni) konvergenci &i
divergenci fady >0 (—1)"" 11

Reseni: konverguje relativné

» P¥iklad 5 [3 body]: Urtete interval konvergence fady >~ ; 3,,%"\5
Reseni: | = (—3,3)
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Vysledky — skupina B

» P¥iklad 1 [3 body]: Urtete soulet fady > 7, n(n 5y Reseni: 3
» Ptiklad 2 [2 body]: Urtete soucet fady » 3[ . Reseni: 32

» Ptiklad 3 [2 body]: UZitim vhodného kritéria rozhodné&te o konvergenci

¢i divergenci fady Y o2, W,,IH)

Reseni: diverguje

» P¥iklad 4 [3 body]: Rozhodnéte o (absolutni/relativni) konvergenci &i

divergenci ¥ady Zil(—l)”*lﬁ.

Reseni: konverguje absolutné

» Ptiklad 5 [3 body]: Urete interval konvergence Yady > °, n§2 .
Regeni: | = (—5,5)
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Integrace a derivace ¥ad funkci

Ndasledujici vlastnosti plati pro fady stejnomérné konvergentni
(viz prednaska).
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Integrace a derivace ¥ad funkci

Ndasledujici vlastnosti plati pro fady stejnomérné konvergentni
(viz prednaska).

m Necht ¥ada funkci > f, konverguje stejnom&rné& na intervalu (a, b) a
m3 soulet s. Jestlize viechny funkce f, jsou integrovatelné na (a, b),
je také funkce s integrovatelnd na (a, b) a plati

/ab s(x)dx = /ab <Z f,,(x)dx) = Z (/ab fn(x)dx)
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Integrace a derivace ¥ad funkci

Ndasledujici vlastnosti plati pro fady stejnomérné konvergentni
(viz prednaska).

m Necht ¥ada funkci > f, konverguje stejnom&rné& na intervalu (a, b) a
m3 soulet s. Jestlize viechny funkce f, jsou integrovatelné na (a, b),
je také funkce s integrovatelnd na (a, b) a plati

/ab s(x)dx = /ab <Z f,,(x)dx) = Z (/ab f,,(x)dx)

m Bud {f,} posloupnost funkci, které maji na otevfeném intervalu (a, b)
derivaci. Necht Y f, konverguje na (a, b) a m3 soulet s a déle necht
> f) konverguje stejnom&rné& na (a, b). Pak funkce s ma na (a, b)
derivaci a platf

()= (X h(0) =3 A
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Mocninné fady

Teorii je tfeba nalerpat z prednasek, zde jen struény prehled. J
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Mocninné fady

Teorii je tfeba nalerpat z prednasek, zde jen struény prehled. J

m Mocninnou ¥adou se stfedem v bodé xp a koeficienty a, rozumime
fadu funkei tvaru > an(x — xo)".
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Mocninné fady

Teorii je tfeba nalerpat z prednasek, zde jen struény prehled. J
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fadu funkei tvaru > an(x — xo)".
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m Cislo r = % polomér konvergence
m interval (xo — %,xo + %) interval konvergence
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Mocninné fady

Teorii je tfeba nalerpat z prednasek, zde jen struény prehled.

m Mocninnou ¥adou se stfedem v bodé xp a koeficienty a, rozumime
fadu funkei tvaru > an(x — xo)".
m Kazda mocninnd ¥ada konverguje ve svém stfedu xp.
m Je-li limsup,_,o. ¥/]as| = K, nazyvdme
m Cislo r = % polomér konvergence
m interval (xo — %,xo + %) interval konvergence
m Pro polomé&r konvergence r rovnéz plati:

. . . . - 1
m Existuje-li lim |an|, je r= ———+——.
I n—oo V/ |anl, J im0 </J2]

antl o — i an
il jer= lim,_ oo |

m Existuje-li lim,_
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

2 ne X"
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

n+1
> (1M A(nFT)
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

S n X [/ — (~1,1),s(x) = ﬁ}
Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]

_ 2n—1
220:1 (*1)’7 1)2(n—1
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]

Pt (*1)'7_1)2(?:__11 [l =(-1,1),s(x) = arctg x]
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]

Pt (*1)'7_1)2(?:__11 [l =(-1,1),s(x) = arctg x]

00 X2n71
Zn:l 2n—1
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]

e (*1)'7_1)2(?:__11 [l =(-1,1),s(x) = arctg x]
x2n—1 <
2 ne1 201 I=(-1,1),5(x) = 3In 3%
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]

Pt (*1)'7_1)2(?:__11 [l =(-1,1),s(x) = arctg x]
2n 1 <
2 DY I'=(=1,1),5(x) = 3| (}er)
X X2 X3
o ts3 T3z +---
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Piklady

Urcete soucet mocninné fady

> 0 X = (-1.1)50) = 25|

Sy (C1)MEES = (1,1),5() = (x + 1) In (x + 1) = X]

S (1) [ = (~1,1),5(x) = arctgx]
00 X2n71 x

I e [/ = (=1,1),5(x) = $1n 3]

BS+5+50+..  [1=(=L1\{0},s(x) =1+ L=XIn (1 —x)]
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