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11. cvičení (9. května 2019) 

Diferenciál funkce více dvou proměnných 

 

Diferenciál a jeho využití 

�����, ��� 	 �
���, ��� ⋅ � 
 �����, ��� ⋅ � 

Je-li � 	 �� 
 �, � 	 �� 
 �, pak lze pomocí diferenciálu vypočítat přibližnou hodnotu funkce �	v 

bodě ��, �� vypočítat takto: 

���, �� ≐ ����, ��� 
 �����, ��� 	 ����, ��� 
 �
���, ��� ⋅ �� � ��� 
 �����, ��� ⋅ �� � ��� 

Příklady 

1. Spočtěte totální diferenciály 1. řádu funkce � v obecném bodě ��, ��: 

a) ���, �� 	 3�� � 2�� [1] 

b) ���, �� 	 � ⋅ ln 2� [1] 

c) ���, �� 	 �� [1] 

d) ���, �� 	 arctan �� [1] 

e) ���, �� 	 ln��� 
 �� [1] 

2. Vypočtěte totální diferenciál funkce � v bodě   pro dané ��, ��. 

a) ���, �� 	 
!"�!

� ,  	 �2, 2�, �� 	 0,03, �� 	 0,01 [1] 

b) ���, �� 	 � 
 � � ��� 
 ��,  	 �3,4�, �� 	 0,1, �� 	 0,2 [1] 

c) ���, �� 	 &
�,  	 �1,2�, �� 	 �0,1, �� 	 0,1 [1] 

d) ���, �� 	 arccotg 
� ,  	 �2, 1�, �� 	 0,01, �� 	 0,05 [1] 

3. Pomocí diferenciálu vypočtěte přibližně hodnotu následujících výrazů. 



a) arctan *,���,+, [2] 

b) ��1,02�� 
 �1,97�� [2] 

c) arcsin �,12*,�, [2] 

d) ln�0,97� 
 0,05�� [2] 

e) &�,�,3"�,�� [2] 

Lokální extrémy funkcí dvou proměnných 

 

 

4. Určete lokální extrémy funkce dvou proměnných. 

a) ���, �� 	 �� 
 2�� 
 3�� 
 5� 
 2� [3] 

b) ���, �� 	 2�� � 3�� � 2�� 
 � 
 � [3] 

c) ���, �� 	 2�� 
 ��� 
 5�� 
 �� [3] 

d) ���, �� 	 �� 
 ��� � 2�� � 5� [3] 

e) ���, �� 	 2�� � 3�� 
 2�� 
 1 [3] 
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Výsledky 
1.  a) ����, �� 	 6� ⋅ �� � 6� ⋅ �� 

b) ����, �� 	 �

 ⋅ �� 
 ln 2� ⋅ �� 

c) ����, �� 	 ��"* ⋅ �� ⋅ �� 
 � ⋅ ln � ⋅ ���	
d) ����, �� 	 *

*5
!�! ⋅ �� ⋅ �� 
 � ⋅ ��� 
e) ����, �� 	 *


!5�! ⋅ �� ⋅ �� 
 � ⋅ ��� 

2. a) 0,02; b) 
1
,� 	 0,08; c) – 8

!

*� ≐ �0,739, d) 
+
,�� 	 0,018 

3. a) 
9
1 
 0,035, b) 2,95, c) 

9
: �

�,�+
√� , d) �0,06, e) 1,13 

4. a) lokální minimum v bodě <� *�
1 ,

�
1= 

b) lokální minimum v bodě < �*� ,
1
*�= 

c) lokální minimum v bodě �0,0�, lokální maximum v bodě <� ,
� , 0=, stac. body, v nichž extrém 

nenastává: ��1,2�; ��1,�2� 
d) lokální minimum v bodě ?√2, 1@, lokální maximum v bodě ?�√2, 1@, stac. body, v nichž extrém 

nenastává: ?0,1 
 √6@; �0,1 � √6� 
e) lokální minimum v bodě <*� ,

*
�=, stacionární bod, v němž extrém nenastává: �0,0� 

  

 


