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9. cvičení (25. dubna 2019) 

Definiční obor funkce dvou proměnných 

1. Vyšetřete definiční obor následujících funkcí dvou proměnných a následně jej zakreslete v 

kartézském souřadném systému (O, x, y). 

a) ���, �� � √4 
 �� � �� 
 9 [3] 

b) ���, �� � ln�� ⋅ ln�� 
 ��� [3] 

c) ���, �� � �1 
 ln �� ⋅ ln	�
�� [3] 

d) ���, �� � ln��� 
 �� � � 
 2� � 4 [3] 

e) ���, �� � ln �� � �
��� [3] 

f) ���, �� � 1 
 ��� � ��� [3] 

g) ���, �� � ���� � ������
� 
 1� ⋅ ��� � �� 
 6�� [2] 

h) ���, �� � arcsin �
�� � arcsin�1 
 �� [2] 

Limita funkce dvou proměnných 

 

2. Vypočítejte následující limity. 

a) lim��,��→�%,&� '(��)*+�
��)��  [1, 5] 

b) lim��,��→���,�%�
�������,
��)��  [1, 2] 

c) lim��,��→��,�� �-��-
�.��. [3, 5] 

d) lim��,��→�&,&� /���)���
��)��)��� [3, 5] 

e) lim��,��→�&,&�
��)��)%�%

��)��  [3, 5] 



f) lim��,��→��,�� �����
���/�)/���� [5] 

g) lim��,��→�&,&� ��� ⋅ cos %
��� [2] 

h) lim��,��→�&,&� � ⋅ sin %
� [1] 

i) lim��,��→�&,&��� � �� ⋅ sin %
� ⋅ sin %

� [2] 

j) lim��,��→�%,1� 234�
�)�  [2] 

k) lim��,��→�&,�� 45( ��
�  [2] 

l) lim��,��→�&,�� *6+�%
�  [1, 2] 

Postupné limity 

 

Možné transformace 

• Polární souřadnice: � � �& � 7 cos8 , � � �& � 7 sin8 (přibližování po kružnicích) 

• � � 9� (přibližování po přímkách) 

• � � 9�� (přibližování po parabolách) 

3. Vyšetřete, zda následující limity existují. Pokud ano, určete jejich hodnotu. 

a) lim��,��→�&,&� ����
/�)� [3] 

b) lim��,��→�&,&� �)�
��� [3] 

c) lim��,��→�&,&� �����)�-)�-
��)��  [1] 

d) lim��,��→�&,&� ��
��)�� [2, 4] 



e) lim��,��→�&,&� ���
��)�� [1] 

f) lim��,��→�&,&� �����
��)�� [5] 

g) lim��,��→�&,&� ��-):�-
��)��  [5] 

h) lim��,��→�&,&� �-�-
��)�� [5] 

i) lim��,��→�&,&� �-�
�.)�. [3] 

j) lim��,��→�&,&� ���
�.)�� [3] 

Spojitost funkce 
4. Určete body, v nichž není funkce spojitá (cvičení 2.6 v [2]) 

a) ���, �� � %
��)�� 

b) ���, �� � �)�
�-)�- 

c) ���, �� � �⋅�
�)� 

d) ���, �� � sin %
�� 

e) ���, �� � %
45( �⋅45(� 

f) ���, �� � ln|1 
 �� 
 ��| 
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Výsledky 

1. a)  

 

b)  

 

c)  

 

d) 

  

e) 

 

f)  

 

g)  

 

h) 

 



2. a) ln 2, b) 0, c) 
/
<, d) 12, e) 

%
�, f) 

�
:, g) 0, h) 0, i) 0, j) 0, k) 2, l) 2 

3. a) neex., b) neex., c) neex., d) neex., e) 0, f) neex., g) 0, h) 0, i) neex., j) neex. 

4. a) [0, 0], b) =>�, �?; � � 
�A, c) =>�, �?; � � 
�A, d) =>�, �?; � � 0 ∨ � � 0A, e) =>�, �?; � � 9D,	 
� � 9D, 9 ∈ FA, f) =>�, �?; �� � �� � 1A 


