2. cvičení
Hromadné body, limita funkce

a) Najděte všechny hromadné body daných posloupností a určete limitu superior a limitu inferior daných posloupností: 


	1. 			2. 


 	3. 			4. 


5. 			6. 


7. 			8. 


9.  			10. 

11. 


b) Vypočítejte limity funkce:

Vlastní limita ve vlastním bodě:


	1. 				2. 

Vlastní limita v nevlastním bodě:


	3. 				4. 


	5. 			6. 


	7. 				8. 

Nevlastní limita ve vlastním bodě:


	9.  				10. 


	11. 			12. 

Nevlastní limita v nevlastním bodě:


	13. 			14. 


	15. 			16. 




Výsledky:






a) 1. hromadné body: -1, 1, , ; 2. hromadné body: , , ; 3. hromadné body: -5, -3, , ; 





4. hromadný bod: , ; 5. hromadné body: 0, 1, , ; 6. hromadné body: , , ; 










[bookmark: _GoBack]7. hromadné body: -1, 1, , ; 8. hromadné body: , , ; 9. hromadné body: , , ; 10. hromadné body: -2, 0, 2, , ; 11. hromadné body: , , ;














b) 1. , 2. , 3. , 4.  , 5. 0, 6. , 7. 0, 8.  , 9. , 10. , 11. , 12. , 13. , 14. , 15. , 16. .

Literatura:
http://www.karlin.mff.cuni.cz/katedry/kdm/diplomky/limita_a_spojitost/

Teorie (viz přednášky):

Z def. 1.3 Má-li posloupnost vlastní limitu, říkáme, že konverguje (k číslu L). 

Věta 1.1 Každá konvergentní posloupnost je ohraničená.

Z def. 1.4 Má-li posloupnost nevlastní limitu, říkáme, že diverguje.
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Def. 1.5 Necht je dina posloupnost {a,}:2; a {nz};2, je rostouci posloupnost
prirozenyjch ¢isel. Pak posloupnost {a,, }32, se nazjvd vybrand posloupnost (podpo-
sloupnost) z posloupnosti {a, }72 .
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Def. 1.6 Necht je dina posloupnost {a,} a ¢islo H € R. Rekneme, Ze posloupnost
{a,} md hromadny bod H, jestlize ke kazdému = € R, € > 0 existuje ng € N takové,
Ze pro nekoneéné mnoho n > ng plati |a, — H| < . Rekneme, Ze posloupnost {a,}
mda hromadny bod +o00, jestlize ke kazdému K € R, existuje ng € N takové, zZe
pro nekoneéné mnoho n > ng plati a, > K. Rekneme, Ze posloupnost {an} md
hromadny bod —oo, jestlize ke kazdému K € R, existuje ng € N takové, zZe pro
nekonecné mnoho n > ng plati a,, < K.




image60.png
Véta 1.9 Kazda posloupnost ma alespon jeden hromadny bod.
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Def. 1.7 Necht je dina posloupnost {a,}. Nejvétsi z hromadnich bodi nazveme
limita superior a znacime limsup a,,. Nejmensi z hromadnijch bodu nazveme limita
inferior a znacime liminf a,,.
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Veéta 1.10 Posloupnost {a,} md limitu pravée tehdy, kdyz platilim sup a,, = liminf a,,.
Tato spolecnd hodnota je limitou posloupnosti.
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