Mnoziny bodi danych vlastnosti

Pti kazd¢ z nize uvedenych dikazovych tloh je tfeba dokazat ekvivalenci, tj. platnost obou
implikaci! Jednak je tieba zdlivodnit, Ze ma-li mit jisty objekt vlastnost V, pak lezi v pfislusné
mnozin¢ M. Déle je vSak nezbytné opacné ukazat, ze skute¢n¢ kazdy prvek nalezené mnoziny
M vlastnost V ma.

1. Necht je déna pilkruznice k s primérem AB. VySetiete, co je mnozinou vSech stieda
vSech tétiv pilkruznice k.

Hledanou mnozinou je oblast
mezi silné vyznaCenymi
pulkruznicemi, pficemz

N T R e ¢arkovana hranice do ni nepatfi,
TN T TN . pIn& vyznacena hranice ano.

=> Osa kazdé
tétivy XY
pulkruznice k
prochazi sttedem S
této pllkruznice.
Uvazime-li tétivu AZ
rovnobéznou s XY,
pak musistfed S™*
tétivy AZ lezet na
Thaletové kruznici
nad primérem AS.
Bod S”" tedy lezina
hranici hledané
oblasti.

<= Uvazme libovolny bod S***
ve vymezené oblasti. Vedme

jim kolmici k SS™"" a oznaéme
X" aY jejipriseciky s k. Diky
shodnosti trojuhelnikd X'S""'S
aY'S”'S (Ssu)je IX'S" 1=
Y'S"’ |, takze existuje

J vyhowujici tétiva se stfedem

A Sk1 \s Sk2 B S

2. Necht je dana ptlkruznice k s primérem AB a necht’ X je libovolnym bodem k.
Oznacme Y ten bod poloptimky SX, ktery ma od bodu S stejnou vzdélenost jako bod
X od AB. Vysetfete, co je mnozinou vSech bodli Y (pro vSechny mozné polohy bodu

X na pilkruznici k).
Ozna¢me X" kolmy pramét Hledanou mnozinou
bodu X na AB a Z prisecik 7 e Thaletova
kolmice k Uuse€ce AB vedené kruznice nad
jejim sttedem S s pullkruznicik. primérem SZ.

=> Necht' XXl = ISYI. Trojuhelniky
XX’S a SYZ jsou pak shodné (sus).
Odtud plyne, Ze Uhel SYZ je pravy,
takze podle Thaletovy véty bod Y lezi
na kruznici nad prlimérem SZ.

<= Necht bod Y lezi na kruznici nad
primérem SZ.

Trojuhelniky XX'S a SYZ jsou pak
shodné (usu). Proto IXX'I = ISYI. A
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3. Necht je dana usecka AB a na ni bod P tak, ze GseCka AP je kratsi nez usecka BP.
Vysetiete, co je mnozinou vSech bodii X v roving, pro néz kruznice opsané
trojuhelnikiim APX a BPX maji shodné poloméry.

=> Necht kruznice k1
a k2 maji shodné
poloméry.
Trojuhelniky PXS1 a
PXS82 jsou pak
shodné (sss), proto
jsou shodné i uhly
PS1X a PS2X.
UZitim véty o
stfedovych a
obvodovych uhlech
odtud dostavame
shodnost
obvodovych hll
PAX a PBX.
Trojuhelnik ABX je
tedy rovnoramenny
se zakladnou AB.
Bod X tedy lezina
ose Usecky AB.

<= Necht bod X tedy lezi na ose
Usecky AB (kromé stfedu S Usecky
AB). Z rovnoramennosti trojuhelniku
ABX plyne shodnost uhll PAX a
PBX pfi jeho zakladné. Podle véty o
stfedovych a obvodovych uhlech
jsou tim padem shodné i uhly PS1X
a PS2X. Trojuhelnky PXS1 a
PXS2 jsou pak shodné (usu), takze
kruznice k1 a k2 maji stejné
poloméry.

B
S
Hledanou
S2 mnozinou je
osa usecky
OAB AB bez
bodu S.

4. Necht je dana kruznice k(S;r) a pfimka t, kterd je jeji teCnou. VysSettete, co je
mnozinou vSech vrcholl vSech pravouhlych trojihelnikit ABC s pravym thlem u
vrcholu C, pro které plati, Ze strana AB lezi na pfimce t a kruznice k je kruznici

vepsanou trojuhelniku ABC.

Tb

Ta

=> Je-li trojuhelnik ABC pravouhly, pak
STaCTb je Ctverec, takze ISCl = x = r*sqrt(2).
Proto bod C lezi na kruznici I(S;x).

<= Necht bod C leZi na kruznici I(S;x).
Bodem C vedme te€ny ke kruznici k a
oznaéme A, B jejich priisec¢iky s te¢nou
t. Aby ABC byl pravouhly trojuhelnik, je
tfeba, aby vnitini thly u vrcholll A a B
byly ostré. Proto z kruznice | vyhovi jen
oblouk DE.

Vzhledem k tomu, ze
A'B’ED je ¢tverec, je
oblouk DE kruznice |
jeji Ctvrtkruznici.
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Hledanou mnoZinou je
oblouk DE (Ctvrtkruznice)
kruznice I(s;x).



