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7. cviceni (puvodné 30. biezna 2020)

Vysetifovani priibéhu funkce

A. Monotdénnost a lokalni extrémy

B. Konvexnost/konkavnost a inflexni body

C. Asymptoty funkce

D. Celkovy postup vysetiovani pribé¢hu funkce

A. Monotonnost a lokalni extrémy

1. Urcete intervaly monotonie a extrémy pro nasledujici funkce.

a) f(x)=x’-12x,D(f)=R [2]
b) f(x)=x"-¢",D(f)=R [2]
0) f(x)=ﬁ,D(f)=R+—{1} [2]
d) f(x)=x—2-sinx,D(f)=(0,27) [1]
e) f(x)zi-lni,D(f):(O,oo) [1]
0 (-2 ) 8

B. Konvexnost/konkavnost a inflexni body

2. Rozhodnéte o konvexnosti a konkavnosti funkce a najdéte ptipadné inflexni body u
nasledujicich funkci.

a) f(x)=x"—12x, /"(x)=3x"-12,D(f)=D(f")=R [2]

b) f(x)zxz-e‘x,f'(x):x-e_x-(2—x),D(f):D(f'):R [2]

O f(x)==f () =S5 D ()= D(f) =R {1} 2]

&) f(x)=xe 2, f/(x)=¢ 2 (1=x*), D(f)=D() =R (1]

e) f(x)=x"-2x-12x*+7x-3,D(f) =R [1]
3) 2

0 7)== b)) 1]



C. Asymptoty funkce

3. Urcete asymptoty bez smérnice u funkce

) f ()= (1]
b) f(x)=5x+Sinx [1]
¢) f(x)zﬁ [2]

4. Urcete asymptoty se smérnici (tj. v nevlastnich bodech +c0) u nasledujicich funkci.

a) f(x)zj’il,D(f)zR—{l} [1]
b) f(x):jj—;,D(f):R_{iz} (1]
¢) f(x)zxe;I,D(f)zR—{—l} [1]

D. Celkovy postup vySetifovani pribéhu funkce

¢ Defini¢ni obor

e Lichost, sudost, periodi¢nost

e Charakteristika bodl nespojitosti (vypocet jednostrannych limit)

e Reseni rovnice f(x)=0 (intervaly, kdy je funkce nad osou x &i pod osou x)

e Reseni rovnice f”(x)=0 (intervaly monotonnosti, lokalni extrémy)
e Reseni rovnice f” (x) =0 (intervaly konvexnosti/konkavnosti, inflexni body)
e Asymptoty
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5.U funkee f(x)=

" byl vySetien jeji prib&h. Nacrtnéte graf funkce dle dostupnych
informaci (viz soubor Ptiklad 266 - vzorovy.docx ve Studijnich materialech, ve sloZce

Seminare).

6. VySetiete priibéh nasledujicich funkcei a nactrtnéte jejich graf, je-li dana jejich prvni i druha
derivace.

2 2x(9+x?
zaf'(x)=3+—xzaf"(x)=M [1]

a) f(x)ZE (-v) (3_x2)3

0 r(=3 (vt =S = g




In x? 2-Inx’ 2Inx* -6
C = ) ! = . " = 1
) £(0)=" () = 2 () = 20 1]
7. Vysettete prubéh nésledujicich funkci a naértnéte jejich graf.
x> +1
a = 1
) ()=S0 1]
x2
b =— 1
) (x) = il
c) f(x)zx-ei7 [1]
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Vysledky

A. Monotonnost a lokalni extrémy

a) na (—o0,—2) a (2,00) rostouci, na (—2,2) klesajici, [-2,16] lok. max., [2,—16] lok. min.
b) na (—0,0) a (2,00) rostouci, na (0,2) klesajici, [2,4In2] lok. max., [0,0] lok. min.

c) na (O,e) klesajici, na (e,oo) rostouci, na (0,2) klesajici, [e,e] lok. min.

d) na 0,z a S ,27 | klesajici, na Z,S—ﬂ rostouci, Z,ﬂ'—\/g lok. min.,
3 3 3 3 3

[5?7[ 5?7[ \/_ } lok. max.

e) na (0,e) klesajici, na (e,00) rostouci, na (0,2) klesajici, {e,—l} lok. min.
e

f) na (—o0,—3) a (—1,o0) klesajici, na (—3,—1) rostouci, [-3,0] lok. min., [-1,4e] lok. max.

B. Konvexnost/konkavnost a inflexni body

a) na (—o0,0) konkéavni, na (0,00) konvexni, [0,0] inflexni bod

b) na (—00,2—\/5) a (2+\/§,oo) konvexni, na (2—@,2+«/§) konkavni,

{2 \/_(6 4[) Hz+\/_(6+4\/_)e 2} inflexni body

2
c) na (0,1) a (ez,oo) konkavni, na (l,ez) konvexni, {ez, } inflexni bod

e
2
3
d) na (—oo,—\/g) a (0,\/5) konkavni, na (—«/5,0) a (\/_ ) konvexni, [0,0], { 3.e 2}
3
|:\/§,92:| inflexni body
€) na (—oo,—l) a (2,00) konvexni, na (—1,2) konkavni, [—1,—19],[2,—37] inflexni body
f) na (—oo,—l—ﬁ) a (—1+«/§,oo) konvexni, na (—1—\/5,—1+\/5) konkavni,
642 6+442 | .
—1-+2,———|,| -1++2,———— | inflexni bod
{ 2 el\ﬁ:||: \/_e”ﬁ}m exni body

C. Asymptoty:
3.a)x =0, b) neexistuje, c) x =1



4.a) y=3x+3,b) y=—x,c) y=0



