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Napli cviceni

Hromadné body posloupnosti
Limita funkce
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Hromadné body posloupnosti

Ptiklad 1: Vysvétlete, co je to hromadny bod posloupnosti. Pokud nevite,

podivejte se sami do svych poznamek z ptednasky, p¥ipadné na mobilu.
Cas na resersi: 3 minuty.
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Hromadné body posloupnosti

Priklad 1: Vysvétlete, co je to hromadny bod posloupnosti. Pokud nevite,
podivejte se sami do svych poznamek z ptednasky, p¥ipadné na mobilu.
Cas na resersi: 3 minuty.

Vybrand podposloupnost a hromadny bod

Definice: Necht {a,}>°, je posloupnost a necht {n,}?°, je rostoupci
posloupnost pfirozenych &isel. Pak posloupnost {an, }2°; se nazyva
vybrana podposloupnost z posloupnosti {a,}>° ;.

Definice: Cislo a € R* se nazyva hromadny bod posloupnosti {a,}52;,
jestlize pro kazdé okoli O(a) existuje nekonetn& mnoho indexid n € N, pro
které plati, Ze a, € O(a).

Véta: Cislo a € R* je hromadnym bodem posloupnosti {an}52, pravé
tehdy, kdyZ existuje vybrana podposloupnost {an, }7° ; takova, Ze

limy 00 an, = a.
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Hromadné body posloupnosti

Ptiklad 2: Najdéte vSechny hromadné body danych posloupnosti a uréete
limitu superior a limitu inferior danych posloupnosti:

(a) an=(-1)"*

(b) an = (-2)"

(€) an =50+ WA
(d) an=(-1)" 2%

(e) an=tg ((2n+1)-£)
(f) an =1+ f7 cos

(g) an=sin(n- %)

(h) a, = n+} cos 2’3’”

(i) an=5+4-cos(n-3)
(j) an=5+4-cos" (n- %)
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Vysledky Pfikladu 2

(a) H(ap) ={-1, 1}, liminfa, = —1,limsupa, =1

(b) H(ap) = {—00,00}, liminfa, = —oo,limsup a, = oo

(c) H(an) =A{0, 1}, liminfa, =0,limsupa, =1

(d) H(an) ={-2, 2}, liminfa, = —2,limsupa, =2

(e) H(an) ={-1, 1}, liminfa, = —1,limsupa, =1

(f) H(an) =10, 1, 2}, liminfa, =0,limsupa, =2

(g) H(an) = { %,0,%}, Iimim‘a,,z—?,limsupa,,: §
(h) H(an)={- %,1}, Iiminfan:—%,limsupanzl

(i) H(an) ={1, 3, 7, 9}, liminfa, =1,limsupa, =9

(j) H(an) =11, 5,9}, liminfa, =1,limsupa, =9

Lukas Masilko 2. cvitenfi



Hromadné body posloupnosti

Ptiklad 3: KdyZ mame tak hezké datum...

Udejte ptiklad posloupnosti, kterd ma pravé dva hromadné body 0, 2.
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P¥iklad 4: Limita funkce f(x) v bod& xg € R* tj. limy_,,, f(x) miiZe byt
riizného typu, zndme tyto pfipady:

(a) Vlastni limita ve vlastnim bod&

(b) Vlastni limita v nevlastnim bod&
(c) Nevlastni limita ve vlastnim bod&
(d) Nevlastni limita v nevlastnim bod&

Zkuste pomoci vhodnych poditatovych aplikaci, na zdkladé vlastniho

Gsudku & po porad& s kamarady, pfijit na to, jakého typu jsou ndsledujici
limity:

. 2 . 24 4x+3 ; 3
Lolimess 535 2 limen, g 5558 30 limese s

3

4. limy_,_o 2% 5. limy_ i{—& 6. limy_, arctg x
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