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Monoténnost a lokalni extrémy

P¥iklad 1: Urcete intervaly monotonie a lokdIni extrémy pro nasledujici
funkce.

a) f(x):x2 e, D(f):R

b) f(x) =% D(f)=R" {1}

c) f(x)=x—2-sinx, D(f)= (0, 2n)
d) £() =25 D(F) =R

e) f(x)= /(x4 —1)

) £(x)=x3{/(x—1)
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Monoténnost a lokalni extrémy — vysledky

na (—oo, 0) a (2, o) rostouci, na (0,2) klesajicf,

[2,41n 2] lokdlni maximum, [0, 0] lokaIni minimum

na (0, e) klesajici, na (e, o) rostouci, na (0,2) klesajici,
[e, €] lokdIni minimum

na (O,%) a (%’T, 271) klesajici, na (%,%’T) rostouci,

[%,ﬂ'— \/ﬂ lokdIni minimum, [5—” 5T —1—\/_] lokdIni maximum
na (—oo, —3) a (—1, oo) klesajici, na (—3,—1) rostouci,
[—3, 0] lokdIni minimum, [—1, 4e] lokalni maximum

na (—oo,—1) a (0,1) klesajici, na (—1,0) a (1, c0) rostouci,
[0, 1] lokdIni minimum, [—1,0],[1, 0] lokdIni maxima

na (3,1) klesajici, na (—oo, ) a (1, o0) rostouc,

VP .. 9 3 \[
[1, O] lokdIni minimum, [ﬁ, W} lokalni maximum
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Konvexnost /konkavnost a inflexni body

P¥iklad 2: Rozhodn&te o konvexnosti a konkavnosti funkce a najdéte
pfipadné inflexni body u nasledujicich funkci.

a) F(x)=x3—12x, f'(x)=3x>-12, D(f)=D(f)=R

b) fF(x)=x%-e f(x)=x-e*X-(2-x), D(f)=D(f)=R
) f(x) =% f(x)=1552D(f)=D(f")=R" - {1}

d) Fx)=x-e2,f(x)=e % (1-x2), D(f)=D(f)=R
e) F(x)=x*—23-12x2+7x -3, D(f)=R

) Fx) = B, £ (x) = 2853 p(£) = D(F) = R
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Konvexnost /konkavnost a inflexni body — vysledky

a)
b)

na (—oo, 0) konkdvni, na (0,00) konvexni, [0, 0] inflexni bod

na (—00,2—\/5) a (2+\/§, oo) konvexni, na ( f 2+f)
konkavni, {2 — \/Z (6 — 4\/5) e1+§] , [2 + f (6 + 4f) 1_72}
inflexni body

2

na (0, 1) a (e2, oo) konkdvni, na (1, e2) konvexni, [ez,%} inflexni
bod

na (—oo,—\/§) a (O, \/5) konkavni, na (—\/§, O) a (\/5, oo)
konvexni, [0, 0], [—\/5, e‘g], [\/§, e_%} inflexni body

na (—oo, —1) a (2, oo) konvexni, na (—1, 2) konkavni,

[—1, —19], [2, —37] inflexni body

na (—oo, -1 \/5) a (—1 + \/5, oo) konvexni, na

(—1 —V2, -1+ \/5) konkdvni,

[—1— 2. gj;{@], [ 142, 6+§Q} inflexni body
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Asymptoty

Priklad 3: Urlete asymptoty bez smérnice u nasledujicich funkci:

a) f(x)= )3—2
b) f(x) = bx + Snx
c) f(x) =px%
Pt¥iklad 4: Urtete asymptoty se smérnici (tj. v nevlastnich bodech +00)
u nasledujicich funkci:
a) f(x) =27, D(f) =R~ {1}

x—1°
b) f(x) = 4%, D(f) = R — {+2}
) f(x) =35, D(f)=R—{-1}
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Asymptoty

Priklad 3: Urlete asymptoty bez smérnice u nasledujicich funkci:
a) f(x)=3
b) f(x) = 5x + =X
) (X) |nX

Pt¥iklad 4: Urtete asymptoty se smérnici (tj. v nevlastnich bodech +00)
u nésledujl'cfch funkcf

a) f(x) =25, D(f)=R—{1}

b) f(x) = 25, D(f) = R—{+2}

c) f(x) =357, D(f)=R—{-1}
Vysledky:

3.a) x =0, b) neexistuje, c) x =1
4.a)y=3x+3,b)y=-—x,¢)y=0
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Celkovy postup vySetfovani pribé&hu funkce

Defini¢ni obor
Lichost, sudost, periodi¢nost

Charakteristika bodl nespojitosti (vypo&et jednostrannych limit)

ReZeni rovnice f (x) = 0 (intervaly, kdy je funkce nad osou x & pod
osou x)

Rezenf rovnice f’(x) = 0 (intervaly monoténnosti, lokalni extrémy)

m Reenf rovnice f” (x) = 0 (intervaly konvexnosti/konkavnosti, inflexn
body)

Asymptoty
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Prib&h funkce — pFl’kIady

P¥iklad 5: U funkce f (x) = w57 byl vySetfen jeji prib&h. Nalrtnéte graf
funkce dle dostupnych |nformaC| (V|z soubor Priklad 266 -
vzorovy.docx ve Studijnich materidlech, ve sloZzce Seminé¥e).

Priklad 6: VySetFete priibéh ndsledujicich funkci a nadtrtnéte jejich graf,
je-li dana jejich prvni i druha derivace.

a) f(x) =

X 2x(94-x2
100 = g 710 - —(3( o

3
%( b, 0= 53 (0=
) (X) f’ (X) 2—Inx* Inx f”( ) 2|nx3 —6

X

Pt¥iklad 7: VySetfete priibéh nasledujicich funkci a nadrtnéte jejich graf.

a) f(x) = 51

b) f(x)=—-=>
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