Neurcity integral funkce - nefesené priklady

Neurcity a urcity integral funkce

Piiklad 1. Vypoctéte metodou per partes:

a) [a?coszdx; Vijsledek:
b)  [(z*+ 2z 4 17)e" dx;  Vysledek:
c) [z*arctgxdw; Vijsledek:
d)  [Inzdz; Viysledek:
e) [sin®zd; Vyjsledek:
f) [ da Vijsledek:
g) [ gz dx Vijsledek:
h)  [zlnzdz; Vysledek:
i) [e*coszda; Vysledek:
oS “‘T; da; Vijsledek:
k) [arcsinzdz; Vysledek:
)[Ry Vysledek:
m) fx sm(2x) dz; Vysledek:
n) [ze “dx; Vijsledek:
o) [z®coszdz; Viysledek:
p) [arctgzdx; Vyjsledek:
q) [ cos(Inz)dz; Vijsledek:
r)  [Va?+1dg Vysledek:

(2% — 2)smx + 2z coszx.
(;1: + 17)e”

9”3 arctg x — ng + #In(z? + 1).

z(lnz — 1).

1(z —sinzcosz).
—1(lnz +1).
—zcotg x + In| sin z|.

z2Inz z2
2 4

%(sinx + cosz).

Vz(2In®z — 8lnz + 16).
zrarcsinx + V1 — 22.

—1(In*z + 2lnz + 2).

—% cos(2z) + £ sin(2x) + 1 cos(2z).
e 7(—z —1).

(23 — 6x)sinz + (322 — 6) cos .

zarctgz — 3ln(z? 4 1).
5 (cos(Inz) 4 sin(Inz)).
1(@vV2? + 1+ Injz + Va2 + 1J).

Piiklad 2. Vhodnou substituci vypoctéte nasledujici triviadlni integraly:

a) [ z:)“ 2 du; Vijsledek: itgz, (substituce: tgx = t).

b) Tt dx; Vysledek: In|lnz|, (substituce: Inz = ¢).

c) [ @ d; Visledek: 2 3/(arctgz)?®, (substituce: arctgz = t).

d) farctgfdz, Vysledek: warctgy/x — /T + arctg\/z, (substituce: z = t?).
e) [ m dz; Vijsledek: 3+/4x +9, (substituce: 4o + 9 = t).

f) m dz; Vijsledek: —icotg(3z — 7), (substituce: 3z — 7 =1t).

g) 5 dz; Vijsledek: +In|7x — 9], (substituce: 7z — 9 =1t).

h) 9+4w2, Vyjsledek: éarctg%’”, (substituce: 2z = 3t).

i) [e"cos(e”)dx; Vysledek: sin(e®), (substituce: e* = t).

S \3/% x; Vijsledek: —3 /(1 + 2cosx)?, (substituce: 1 +2cosz = t).
k) [ Z—E dz; Vijsledek: —e%, (substituce: = = ¢).

1) 5o du; Vijsledek: 1In|5 + 32|, (substituce' 5+ 3% =t).

m) [ s A Vijsledek: tarcsina?, (substltuce xt =1t).

n) [ ssinldy Vijsledek: cos 2, (substituce: 1 =¢).

o [ 2.’]3‘\/562 1dz; Visledek: 2(z® + 1), (substituce: z + 1 = ¢2).

p) [ iritff) : dz;  Vysledek: 3In(1+ 2?) + In|arctg 2|,

a [ mdx; Vysledek: In|ln(lnx)|,

r)  [sin’zcoszd; Visledek: %sin®z, (substituce: sinz = t).

s) [ j':fi‘fx; Visledek: 5In(2% + /1 + 47), (substituce: 2% = t).

Priklad 3. Vypoctete rychle integrély z funkci racionélné lomengych:

a) [Z ;2” L0 422 du;  Vijsledek: x —
b) [ (zzig)g dz; Vijsledek: —32
o) [ Id Vysledek: 21
d [ I28:c£;3,+114 dz; Visledek: 31n|
o) [ et Vijsledek: %ln

3ln\x| 75> 4 5ln|z — 2|.

(21 3)2

n|\fx—5|
x—2|+5ln|x—7|

|z =1 = fnfo + 1| — 555
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f) f 11wx;2x3 33 dI]C

Vijsledek: —ln|z — /3| — In|x + /3| + 11x.

g) f ( 422 +4r—11

4—4x .
h) 4x2 —4x+1 d(E,
i) 6x+6 dz:
29:2+39: ’
: 3axt4a’—5x42
']) 5 —z4— 2a:3 d.]?

k) f 2+2x+w — 3 d(E

T2z

2z—1)(22+3)(2z—5)

dw;  Visledek: Lln ‘% ‘
Vysledek: —In|2z — 1|+ 2171
Vysledek: In|2x3 + 322|.
Vysledek: In|x(x — 2)3(z + 1)?| — % + ;22

Vijsledeks % — @+ /2n | V222,

Priiklad 4. Peclivé zintegrujte:

a) [sin®zdz;

Vijsledek: —cosz + 2 cos3 & — & cos® z, (subs.: cosx =1t).
Vijsledek: —z—5— + Z2— + sinz, (substituce: sinz = t).

Vijsledek: $In|dtgZ — 7|, (substituce: tgZ = t).
Vysledek: cosx — 2arctg(cos x), (substituce: cosz = t).
; . 11,(1= 1 1+v2
Vijsledek: $ln 175232 + Join | L2cone
Vysledek: —mr ?)tg%z, (substituce tgx = t).
Visledek: arctg(sin® x), (substituce: sinz = t).

, (substituce: cosz = t).

Priklad 5. Zintegrujte nésledujici iracionélni funkce:

COS5 xT
b) f sin? x dx;
) | Temg-reosa=r
d) 1i1:os§r dl’,
e) f 51na:f:jo$s(2w)
f) sing ;
g) itz d
a) [ 1+\ff dz;
b) f 11+z dz;
c) f z\/mQ
d) [22Y1-zdy
24z
) )i I

1_‘fdaz

N
—

g) f{*ﬁ+fa

1— x2)2,

) f V“"; 4 du;

=
—

—~

Vysledek: %(:c% —1In|z? + 1|), (substituce: = = t4).
Visledek: 2(YE — £ 4 2\/7 — T+ 1

Vysledek: ln‘ﬁm , (substituce: 2z + 1 = t2).

Visledek: —353/(1— )0+ 83/(1—2)7 - 33/(1 - a:) , (substituce: 1 — x = t3).
Vysledek: 4y/x —6¢x + 12 ¥z + 241n)| Ieﬂ - % - 7 — 36ln| ¥z + 1],
(substituce: x = t12).

Visledek: 2/ — Sx3, (substituce: z = t6).

Viysledek: 2v/x — 4/x + 4ln |/ + 1|, (substituce: x = t*).

Vysledek: =, (substituce: x = sint).

Vysledek: x2 — 4+ Zarcsin%, (substituce: x = =2-).

sint

), (substituce: = = t2).

UM FSI VUT v Brné



