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Teorie čı́sel - směs

Př́ıklad 1. Je-li pro nějaké přirozené č́ıslo n č́ıslo 2n − 1 prvoč́ıslem, potom je č́ıslo

2n−1 · (2n − 1)

dokonalé. Dokažte.

Př́ıklad 2. Každé sudé dokonalé č́ıslo je ve tvaru 2n−1 · (2n − 1), kde 2n − 1 je prvoč́ıslo. Dokažte.

Př́ıklad 3. Každé sudé dokonalé č́ıslo ve dvojkové soustavě zač́ıná několika jedničkami a poté následuje o jedna
méně nul. Dokažte.

Př́ıklad 4. Je-li 2n − 1 prvoč́ıslo, potom je n prvoč́ıslo. Dokažte.

Př́ıklad 5. Dokažte, že součet dělitel̊u každého sudého dokonalého č́ısla je roven 2.

Př́ıklad 6. Dokažte, že každé sudé dokonalé č́ıslo konč́ı na 8 nebo na 6.

Př́ıklad 7. Pro každé přirozené č́ıslo n plat́ı pro Fermatovo č́ıslo Fn, že

Fn = (Fn−1 − 1)2 + 1


