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KONSTRUKCE OBORU INTEGRITY (C,+,.)

Na kartézském soucinu NxN definujeme binarni relaci ~ (tzv.,,ekvivalenci uspotadanych
dvojic ptirozenych Cisel):
[a,b] ~[ed] < a+d =Db+c

Tato relace je reflexivni, symetricka a tranzitivni na mnoziné NxN (dokazte).
Je tedy relaci ekvivalence na NxN a vytvafi rozklad mnoziny NxN na tfidy navzajem
ekvivalentnich dvojic pfirozenych Cisel.

Rozklad mnoziny NxN vytvofeny relaci ~ nazyvame mnoZinou vSech celych ¢isel, ozn. C.
Ttidy rozkladu nazyvame cela ¢isla.

Poznamka:
Cela cisla, tj. tfidy rozkladu NxN, budeme oznacovat velkymi tiskacimi pismeny A, B, ...,
nebo pomoci kterékoli dvojice, kterd do této tfidy patfi:

Napt. A= [1.2] = {[0,1], [1.2], [2,3], oo, [10,11], ook = [0,1] = ...
Mizeme &7 psit [1,2] € A

S¢itani a nasobeni celych disel:

Necht celé &isla A, B jsou reprezentovana uspofadanymi dvojicemi [a,b], [c,d], 6.
A= [a,b]a B=[c,d]. Pak

A+B=[ab]+[cd] = [a+c,b+d]

A-B =[a5] [c.d] = [ac+bd, ad +bc]

Soucet ani soucin celych ¢isel nezavisi na volbé reprezentantd.

Algebraicka struktura (C, +, ) je obor integrity s jednotkovym prvkem.

Vlastnosti (C, +,°):
+ : ND, A, K, ZR, EN, EI
: ND, A, K, EN
D+

neexistuji vlastni délitelé nulového prvku

Nulovy prvek: 0= [x.x] = [0,0] = {[0.0], [11], [2.2], .. }
Jednotkovy prvek: T = [x+'1,x] = [1,'0] ={[1,0], [2,1],[3.,2], ...}
Opacné Cislo k celému Cislu A = [a:b]: -A = [b:a]

Rozdil A — B dvou celych ¢isel A, B je celé ¢islo X, pro které plati A =B + X.
Je-li A=[a,b], B=[c,d], je X=[a+d,b+c].




M. Vanurova, J. Beranek, K. Matouskova
Katedra matematiky Pedagogicka fakulta Masarykovy univerzity v Brné



