Priklad. VySetfeme konvergenci fady
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Pak pro polomér konvergence plati 1/R=e"!, R=e.
Vysetfovani konvergence fady v koncovych bodech je netrividlnim tkolem. Pro z = e
v (1) obdrzime fadu

>, nle”
(2) >
n=1

a proto

a dosazenim x = —e obdrzime
> nle™
!
(3) > ()
n=1 n
1. zPUsoB
V literatufe najdeme tzv. Stirlingv vzorec:
n!
lim —— =1,

n—0oo \/9mrn (%)"
to jest n! ~ v/2mn (£)" pro n — co. Potom

nle®  V2mn (2)" e
~ (2) =V2mn — oo
nn" n"
a tudiz lim, T;'L—‘fl" # 0. Pro fadu ) .2, ”;in neplati nutnd podminka konvergence,
proto fada (2) (a tudiZ i (3)) nekonverguje.
1




2. ZPUSOB
Necht b, = ™", Pak

bt _ (41 0 S
(=)

bn, (n 4+ 1)7tL plen n+1

jelikoZ pro vsechna n plati

(4) (1 - l)n <e.

n

Nerovnost b;;—:l > 1 pro vSechna n znamend, Zze {b, : n > 1} je rostouci posloupnost

kladnjch &isel a proto lim, .o b, # 0. Rady (2) a (3) pak nemohou konvergovat z

divodu poruseni nutné podminky konvergence.
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Nerovnost (4) je soucésti dikazu toho, Ze lim,_, (1 + 5>n = e. Vskutku, necht
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to jest Tpt1 > xp pro kazdé n. Jelikoz {x, : n > 1} je rostouci a 1 = 2 > 0, limita
lim,,—, o0 Z,, = € musi byt vetsi nez z,, coz dokazuje (4).



