Algebra 2 2.6.2004 Hodnoceni >
Jméno: ...

Na kazdy priklad ziskate nezaporny pocet bodf.
Na praci mate 90 minut.

1. (10krat £2 body — spravné 2 body, chybné —2, bez odpovédi 0)
Odpovézte (krtnutim nehodiciho se ano nebo ne na patfi¢ném fadku),
zda jsou pravdiva nasledujici tvrzeni (¢téte velmi pozorné!):
(a) ano — ne Maji-li celd ¢isla x, resp. y fad a, resp. b modulo m € N, pak ma ¢islo - y fad
a - b modulo m.

(b) ano — ne Pro kazdé realné ¢islo x plati, Ze (x) (tj. neceld ¢ast ) je mensi nes x.

(c) ano — ne Existuje nekonecné mnoho prvocisel tvaru 10k + 1.

(d) ano — ne Libovolné binomicka kongruence ™ = —1 (mod m), kde n je liché, mé Teseni.
(e) ano — ne Pro kazdé pfirozené ¢islo m je ¢(m) sudé ¢slo.

(f) ano — ne Je-li Tesitelnd kongruence f(xr) = 0 (mod m), pro m € N a f(x) € Z[z], pak je

tato kongruence fesitelnd modulo libovolné ptirozené ¢islo d, spliujici d | m.
(g) ano — ne Relace délitelnosti na mnozing celych ¢isel je antisymetricka.

(h) ano — ne Je-li celé ¢islo ¢ primitivnim kofenem modulo m € N, pak je také primitivnim
kofenem modulo libovolné d € N, které je délitelem m.

(i) ano — ne Diofantickd rovnice z” + y* = 2" s neznamymi x,y, 2z € N nemé pro parametr
n € N,n > 1 zadné feseni.

(j) ano — ne Pro libovolné m € N je grupa (Z,,, ) cyklicka.
2. (10 bodt) V oboru celych ¢isel Feste soustavu rovnic:
x? + by* = 2
br® + 1y = u’
3. (15 bodt) Zjistéte, pro kterd prvodisla p je TesSitelna kongruence

2> —10=0 (mod p).

4. (10 bod) Reste v N rovnici p(m) = 2.
5. (15 bodtl) Urdete primitivni kofen modulo 23%. Reste kongruenci 2° = 534 (mod 23?)

6. (10 bodid) Definujte Mébiovu funkci a uvedte Mobiovu inverzni formuli.



