Algebra 2 10.6.2005 Hodnocenti >
Jméno: ...
Na kazdy priklad ziskate nezaporny pocet bodf.

Minimum je 25 bodi.
Na praci mate 90 minut.

1. (10krat £1 bod — spravné 1 bod, chybné —1, bez odpovédi 0)
Odpovézte (krtnutim nehodiciho se ano nebo ne na patfi¢ném fadku),
zda jsou pravdiva nasledujici tvrzeni (¢téte velmi pozorné!):

()

()

ano — ne Maji-li dvé pTirozena cisla stejnou posledni ¢islici, pak jejich desaté mocniny maji
stejné dvé posledni ¢islice dekadického zapisu.

ano — ne Mezi dsly 1 az 60 existuje ¢(¢(60)) = 8 primitivnich kofend modulo 60.
ano — ne Diofantickd rovnice 2° + y* = 9 nem4 Yefeni v mnoZiné pfirozenych &isel.

ano — ne Linedrn{ kongruence ax = b (mod m), kde a,b € Z, m € N, mé vzdy feseni modulo
m, plati-li a | b.

ano — ne Binomicka kongruence " = a (mod p), kde a,n € N a p je prvocislo spliiujici
(n,p— 1) = 1, mé jediné feseni modulo p.

ano — ne Relace délitelnosti je na mnoziné prirozenych ¢isel relaci usporadani.

ano — ne Zobrazeni f: x — 2° je bijekci na libovolné redukované soustavé zbytkt modulo
31.

ano — ne Pro vSechna licha ¢isla n plati ¢(2n) = ¢(n).

ano — ne Je-li p prvodislo, pak m4 libovolnd polynomialni kongruence f(x) = 0 (mod p)
nejvyse st(f) feseni modulo m.

ano — ne Jeli n > 4 slozené, pak n | (n — 1)

2. (8 bodt) Urcete podet Tefeni kongruence x? = 2541 (mod 4673), vite-li, Ze 4673 je prvocislo.

3. (8 bodl) Pro ¢islo n = 1080 urcete pocet a soucet jeho kladnych deliteld a rovnéz pocet priroze-
nych ¢isel x < n, pro kterd (r,n) = 1.

(8 bodil) Rozhodnéte, pro ktera ptirozend disla n je ¢islo 22" — 2

n? Jélitelné sedmi.

5. (8 bodt) Dokazte nebo vyvratte tvrzeni: ,pro kazdé prvocislo p # 5 plati, Ze alespoil jedno z ¢isel
p? + 4, p* + 6 neni prvocislo.”

(8 bodl) Reste diofantickou rovnici 722 + 25y + 13 = 0.



