Algebra 2 25.5.2007 Hodnocenti >
Jméno: ...
Na kazdy priklad ziskate nezaporny pocet bodf.

Minimum (véetné semestralni pisemky a DU) je 30 bodfl.

Na praci mate 90 minut.

1. (10krat £1 bod — spravné 1 bod, chybné —1, bez odpovédi 0)
Odpovézte (krtnutim nehodiciho se ano nebo ne na patfi¢ném fadku),
zda jsou pravdiva nasledujici tvrzeni (¢téte velmi pozorné!):

Do

()

ano — ne Libovolna binomickd kongruence z* = —1 (mod m), kde n je liché, ma vzdy
alespon jedno Feseni.

ano — ne Linedrni diofantickd rovnice ax = b mé pro libovolnd a,b € Z spliujici a | b
nekonecné mnoho feseni.

ano — ne Pro viechna prirozend ¢isla n > 1 plati -, pn(d) = 0 (u zde oznacuje Mobiovu
funkei).

ano — ne Existuje jen koneéné mnoho prvodisel tvaru 27k + 3, kde k € Z.

ano — ne Vite-li, Ze ¢islo 2 ma fad r < p — 1 modulo p, pak 4 neni primitivni kofen modulo
P.
ano — ne Mezi dsly 1 az 60 existuje ¢(¢(60)) = 8 primitivnich kofend modulo 60.

ano — ne Libovolné redukovana soustava zbytkli modulo prvocislo p obsahuje stejny pocet
kvadratickych zbytkt a nezbytk.

ano — ne Je-li n prvodislo, pak (n — 1)l = —1 (mod n).
ano — ne Libovolnd polynomidlni kongruence f(x) = 0 (mod m), kde m € N, mé nejvyse
st(f) feseni modulo m.

ano — ne Je-li m € N, pak pro kazdé piirozené ¢islo d takové, 7e d | ¢(m) existuje © € Z
fadu d modulo m.

. (6 bodt) Dokazte tvrzeni: ,Pro kazdé pfirozené ¢islo n plati, Ze ¢islo

226n+2 N 16

je délitelné ¢islem 37.¢

. (8 bodtl) Urcete pocet Feseni kongruence 3z? + 491z + 112 = 0 (mod 503).

(6 bodtl) Reste diofantickou rovnici 2* = 369 + y*.

. (6 bodt) DokaZte, Ze jsou-li a, b nesoudélné celd ¢sla, pak jsou také ¢isla a® + 6%, a® + ab + b?

nesoudélna.

(4 bod) Zformulujte Bezoutovu vétu a aplikujte ji na ¢sla 2007 a 1561.



