Bodové odhady parametri

Parametricky prostor, parametricka funkce: Je ddn méfitelny prostor (£2,.4), néh.
veli¢ina X a mnozina pravdépodobnosti { Py; 0 € ©}. Mnozina © se nazyva parametricky
prostor a jeji prvky parametry. Jakékoli zobrazeni h : ©® — RY, kde ¢ € N, se nazyva
parametrickd funkce.

e Statistika T = ¢(X1,...,X,) se nazyvd nestranny odhad parametrické funkce
h(8), prave kdyz pro kazdé 0 € © plati Eyg(T') = h(6).

o T1, Ty jsou dva riizné nestranné odhady param. fce h(). Rekneme, ze T} je lepsi
nestranny odhad nez T, pravé kdyz pro kazdé 6 € © plati Dy(T1) < Dy(T3).

e Posloupnost 11, ...,T,, ... statistik tvofi posloupnost asymptoticky nestrannych
odhadu parametrické funkce h(6), pravé kdyz pro kazdé 6 € © plati:

lim Ey(T,) = h(0)

n—oo

e Posloupnost T1,...,T,, ... statistik tvoii posloupnost konzistentnich odhad pa-
rametrické funkce h(#), pravé kdyz pro kazdé 6§ € © a £ > 0 plati:

lim Py(|T, — h(0)] < ¢) = 1

n
1. Méjme dany linedrni statistiky tvaru 7,, = > ¢; X;, ¢; € R. Najdéte mezi nimi takovou, kterd je

i=1
nejlepsim nestrannym odhadem stfedni hodnoty. [T, = X]
2. Nahodné veliciny X1, ..., X, jsou nezavislé a stejné rozdélené. X; ma hustotu
3L x>0
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kde 6 > 0 je parametr. Odvodte vlastnosti odhadu
21 -~ 3n-—1
leenzgn;Xi Ty =0 = ——min(Xy, ..., Xp)

parametru 6 a zjistéte, ktery z nich je lepsi. [D(Th) = % > D(Ty) = WQ_Q)]

3. Necht T} a Ty jsou nezavislé nestranné odhady 6. Piedpoklddejme, Ze rozptyl 11 je dvojndsobkem
rozptylu T5. Stanovte konstanty ki a ko tak, aby T' = k111 + koT5 byl nestrannym odhadem s
nejmensim moznym rozptylem. [k1 =1/3, ko =2/3]

4. Méjme ndhodny vybér X, ..., X, z exponencidlniho rozdéleni, X; ~ Ez(c;\), kde ¢; > 0, >0
5 X
jsou konstanty. Dokazte, ze statistika T = % je nestrannym odhadem parametru
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5. Uvazujme nahodny vybér X; ..., X, z rozdéleni s koneénym rozptylem o2. Urcete konstantu c
n

tak, aby statistika 7= c- > (X; — X;_1)? byla nestrannym odhadem rozptylu. [c = ﬁ}
i=2



