Neni-li stanoveno jinak, dostdva proni, kdo odevzdd sprdvné vyreseny ukol, uvedeny pocet bodi, kazdy dalsi
vZdy o bod méné nezZ predchozi.

1. (2b.) Dokazte, ze pro a € Z, m,n € N plati: (a™ —1,a" — 1) = a{™™ — 1.

2. (2b.) Dokazte, ze v posloupnosti (2" — 3)22; je nekonetné mnoho ndsobku 5 a nekone¢né mnoho
nasobku 13, ale zddny nasobek 65.

3. (3b.) Dokazte, ze pro kazdé liché prvocislo p existuje nekoneéné mnoho prirozenych éisel n, spliiujicich
pln-2"+1.

4. (5b.) Dokazte, Ze existuje nekone¢né mnoho lichych pfirozenych ¢isel k s vlastnosti, ze ¢isla 22" 1k
jsou slozend pro vSechna n € N.

5. (bb.) Dokazte, ze pro kazdé celé ¢islo k # 1 existuje nekoneéné mnoho pfirozenych ¢isel n s vlastnosti,
ze ¢islo 22" + k je slozené.

3b.) Dokazte, ze pro vSechna lichd n € N plati n | 2™ — 1.

2b.) Dokaite, Ze pro viechna n € N\ {1} je &fslo (2472 4 1) slozené.
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4b.) Dokazte, ze pro kazdé a € N, a < 100 existuje n € N,n < 6 tak, ze a®>" + 1 je slozené.
V piipadé, ze podstatnd ¢ast vypoctu bude provedena pocitacem, budou udéleny max. 2 body).
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3b.) Reste linedrni diofantickou rovnici 379z + 314y + 183y> = 210. (bez pouziti pocitace.)



