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Jméno:
1. test ze seminafe z matematiky II, bifezen 2012
Mazx. pocet bodi 24
la. Napiste definici linedrni nezavislosti vektoru vy, vs, ..., v, ve vektorovém prostoru V.

(1 bod — -2 body)
1b. Bez pomoci jiné definice napiSte, co znamend, ze vektory uy, us, . . ., ur generuji vektorovy prostor
U. (1 bod — -2 body)
2. Méjme linearn{ zobrazeni ¢ : U — V. Necht vektory ui,us,...,ur € U tvoii bézi ker ¢ a necht
vektory wui,...,ug, Uk+1,-- ., U, tvoll bazi prostoru U. Dokazte:
2a. Vektory @(ugt1), @(ugsa), - .. ,o(uy) generuji im . (3 body)
2b. Vektory ¢(ugt1), @(ukt2), ... ,@(un) jsou linedrné nezavislé ve V. (3 body)

3a. Nechf U, V a W jsou tii podprostory ve vektorovém prostoru Z. Podobné jako se definuje souéet
dvou podprostort definujte soucet tii podprostoru mnozinovym piedpisem

U+V+W={.. }

(1 bod)
3b. Necht plati:
VMzeU4+V+W)BueU)BweV)FTwe W)(z=u+v+w).
Dokazte, ze potom
U+V)nWw = {0}.

(3 body)
4a. Napiste definici infima mnoziny M C R. (1 bod — -2 body )
4b. Pomoci "axiomu o infimu”detailné dokazte: Kazda klesajici posloupnost kladnych redlnych ¢isel
mé limitu. (3 body)
5a. Napiste definici spojitosti redlné funkce f v bodé a € R. (1 bod — -2 body)

5b. Pomoci kvantifikdtoru napiste, co znamena, ze redlna funkce f nemé v bodé a € R redlnou limitu.
(1 bod — -2 body)

6. Dokazte z definice spojitosti a limity, ze funkce f : R — R definovand predpisem f(z) =2 — x pro
x raciondlni a f(x) =1 pro « iraciondlni

a) je spojitd v bodé 1, (3 body)
b) nem4 limitu v bodé a # 1. (3 body)



