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Jméno:
Oprava 1. testu ze seminafe z matematiky II, duben 2012
Mazx. pocet bodi 24

la. Napiste definici linedrniho obalu vektoru vy, ve, ..., vy ve vektorovém prostoru V.

(1 bod — -2 body)
1b. Nechf

[ul, U, ... ,uk] = [’U,Q, us, ... ,uk].

Potom jsou vektory uj,us, ..., uy linedrné zavislé. Dokazte. (3 body)
2a. Napiste definici linedrniho zobrazeni ¢ : U — V. (1 bod — -2 body)
2b. Necht ¢ : U — V je prosté linedrni zobrazeni. Necht U; a Us jsou podprostory v U, jejichz soucet
je direktni. Dokazte, ze rovnéz soucet p(Ur) + ¢(Us) je direktni. (3 body)
3a. Napiste definici linedrni nezavislosti vektoru vy, vs, ..., v, ve vektorovém prostoru V.

(1 bod - -2 body)
3b. Mégjme linearni zobrazeni ¢ : U — U a vektory uj,us,...,ur € U. Dokazte: Jsou-li vektory
o(u1), p(ug), ... p(ug) linedrné nezdvislé, jsou linedrné nezavislé i vektory uq, us, ..., uk. (3 body)

4a. Napiste definici
lim f(z) =L eR.

Tr—r00

(1 bod — -2 body)
4b. Dokazte z definice limity: Je-1i

lim f(z)=LeR a L>0,

r—r 00
pak existuje K > 0 tak, ze pro vSechna z > K je f(z) > 0. (3 body)
5b. Dokazte z definice limity, Ze funkce definovana piedpisem f(x) = 22 pro z # 1 a f(1) = 7 nem4
v bodé a = 1 limitu rovnu 5. (4 body)
6a. Napiste definici infima mnoziny M C R. (1 bod — -2 body)

6b. Necht f : [a,b] — R je spojita funkce, f(a) > 0 a f(b) < 0. Definujme m jako infimum mnoziny

{z € [a,b], f(x) < 0}.
Dokazte, ze f(m) = 0. (3 body)



