A. Pisemka pro pokrocilé ze SM II, duben 2012
Kazdd uloha po 4 bodech.

1. Necht f:U — R je linedrni forma. DokaZte:
a) dimker f >n — 1.
b) dimker f = n prave kdyz f = 0.

2. (Pro pokrocilé.) Mé&jme vektorovy prostor U nad R dimenze n a dvé linedrnf{ formy f,g: U — R.
Dokazte:

a) dim(ker f Nkerg) > n — 2.

b) dim(ker f Nker g) =n — 2 pravé kdyz jsou f a g linedrné nezdvislé.

3) Zformulujte a dokazte analogickd tvrzeni pro k linedrnich forem fi, fa,..., fx, kde 1 <k <n.

4. Dokazte z definice spojitosti: Je-li funkce f : R — R spojitd v bodé a € R a f(a) > 0, pak existuje

¢>0ad >0 tak, ze pro véechna z € (a — d,a + 0) je f(z) > c.

5. Necht f: [a,b] — R je spojitd funkce, f(a) > 0 a f(b) < 0. Definujme m jako infimum mnoziny
{ €a,b], f(z) < 0}.

Dokazte, ze f(m) = 0.

6. Dokazte z definice spojitosti. Je-li funkce f spojitd v bodé a a f(a) # 0, pak je v bodé a spojitd i
funkce %



