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Jméno:

2. pisemka ze seminaie z matematiky II, kvéten 2012
Mazx. pocet bodi 24

1. Dokazte: Linearniho zobrazeni ¢ : U — V je prosté, pravé kdyz jeho jadro ker ¢ obsahuje pouze

nulovy vektor. (4 body)
2. Napiste, jak vypadaji viechna linedrni zobrazeni z R® do R! a své tvrzeni dokaite. (4 body)
3. Necht ¢ : U — U je linearn{ operator. Necht u1,us, ..., ux jsou vliastni vektory k riznym vlastnim
¢islim. Dokazte, ze jsou linedrné nezavislé. (Ndvod: Postupujte indukei podle k.) (4 body)

4. Dokazte z definice spojitosti: Jsou-li funkce f,g : R — R spojité v bodé a € R, pak je v tomto
bodeé spojitd i funkce f — g. (4 body)

5. Napiste definici derivace funkce f : R — R v bodé a € R. Z této definice dokazte: Jestlize f'(a) > 0,
pak existuje § > 0 tak , Ze pro vSechna z € (a,a + 0) je
f(@) > f(a).

(4 body)

6. Funkce f : [a,b] — R se nazyvd funkce s konecnou variaci, jestlize existuje K € R tak, ze pro
vSechna délenf D ={a =2p < 21 < -+ < Zp—1 < T, = b} plati

n—1
sp =) |f(wit1) = fl@:)| < K.
=0

V tomto piipadé nazveme variaci funkce f na intervalu [a, b] ¢islo
V fla,b] = sup{sp; D je déleni intervalu [a, b]}.

Dokazte, ze nerostouci funkee je funkce s koneénou variaci, a tuto variaci na intervalu [a, b] spoctéte.

(4 body)



